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بريك حمزة الأستاذ:

قائم2 مثلث في المثلثات وحساب طالس خاصية

طالس1 خاصية

طالس خاصية
خاصية

.A النقطة ʏࢭ متقاطعان مستقيمان (C N ) و (B M)
AM

AB
= AN

AC
= M N

BC
متوازʈ؈نفإنّ: (M N و( (BC ɠان( إذا

نتائج
AM N المثلث أضلاع أطوال AM AN M N

ABC المثلث أضلاع أطوال AB AC BC

.ABC للمثلث تصغ؈ف أو تكب؈ف ɸو AM N والمثلث

طالسنظرية

يɢون





M ∈ (AB)

N ∈ (AC )

(BC )//(M N )

حيث: مثلث؈ن AM N ، ABC

لدينا:
AM

AB
=

AN

AC
=

M N

BC

مɺمــــــةملاحظة

والɴسب. الأطوال طالسبحساب خاصية Ȗسمح

العكسية طالس خاصية
خاصية

.A النقطة ʏࢭ متقاطعان مستقيمان
(
d
′
)
و (d)

.A عن تختلفان (d) من نقطتان B
′ و B

.A عن تختلفان
(
d
′
)
من نقطتان C

′ ، C

A والنقطة B
′ ، B ، A النقط وɠانت AB

AB ′ =
AC

AC ′ ɠان إذا
و (BC ) المستقيم؈ن فإن ال؅فتʋب بنفس مرتبة C

′ و C ،
متوازʈان.

(
B
′
C

′
)

التاليت؈ن: الوضعيت؈ن بإحدى اݍݵاصية ɸذه ترجمة يمكن

مɺمــــــةملاحظة

توازي بإثبات العكسية طالس خاصية Ȗسمح ❂

مستقيم؈ن.
فقط ɲسȎت؈ن توازي يكفي مستقيم؈ن توازي لإثبات ❂

بسيطة هندسيّة إنشاءات
:ʏيڴ ما نȘبع متقاʇسة قطعة n ʄإڲ [AB ] القطعة لتقسيم

عن يختلف وحاملھ A مبدؤه مدرج مستقيم نصف نɴآۜܡ ❀

.(AB)

بحيث: F و C النقطت؈ن ɲع؈ن نصفالمستقيم ʄعڴ ❀
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.AC = n و AF = 1

M ʏࢭ [AB ] يقطع (BC ) وʈوازي F ʇشمل مستقيما نɴآۜܡ ❀

AF طولɺا متقاʇسة قطع ʄإڲ [AB ] القطعة نقسم ❀

المدور. باستعمال

n = 7 نأخذ مثال

طالس2 خاصية توظيف

1 وضعية
و (AD)//(BC ) حيث: ،ʏالتاڲ الشɢل إليك

، OC = 12.5cm ، OB = 10cm ، AB = 4cm

.ON = 4cm ، OM = 5cm ، AD = 4.92cm

.BC و OD الطول؈ن احسب ❶
.DC الطول استɴتج ❷

.(M N ) ، (BC ) أنّ ب؈ّن ❸
.M N الطول احسب ❹
M N = 2

5
BC أنّ ب؈ّن ❺

2 وضعية
:ʏالتاڲ الشɢل إليك

.(BC )//(DE) لماذا اشرح ❶
.DE الطول احسب ❷

BC و AB الطول؈ن احسب ❸

3 وضعية
:ʏالتاڲ الشɢل إليك

(M N )//(AC ) أنّ ب؈ّن ❶
.NC الطول احسب ❷
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قائم3 مثلث في المثلثية النسب

حادة زاوية وظل تمام جيب
الزاوʈة لɺذه اݝݨاور الضلع طول

الوتر طول ɸو: حادة زاوʈة تمام جيب ❀

.cos بـ: لھ ونرمز
الزاوʈة لɺذه المقابل الضلع طول

الوتر طول ɸو: حادة زاوʈة جيب ❀

.si n بـ: لھ ونرمز
الزاوʈة لɺذه المقابل الضلع طول
الزاوʈة لɺذه اݝݨاور الضلع طول ɸو: حادة زاوʈة ظل ❀

.t an بـ: لھ ونرمز

مثال

cos B̂ =
AB

BC

sin B̂ =
AC

BC

tan B̂ =
AC

AB

مɺمـــــــــةملاحظة

cos الɴسȎت؈ن ʏالتاڲȋالمثلثالقائمو ʏࢭ الوترɸوأطولضلع
.1 و 0 ب؈ن محصورت؈ن si n و

قيس أو المثلثية النسب حساب
حاسبة آلة باستخذام حادة زاوية

المثلثية النسب حساب
الأول: النوع

الثاني: النوع

زاوية قيس حساب
الأول: النوع

الثاني: النوع

النسب باستعمال وزوايا أطوال حساب
المثلثية

حالة ɠل ʏࢭ BC الطول حساب نرʈد (3) و (2) ، (1) الأشɢال ʏࢭ
.(100 من جزء ʄإڲ (بالتدوʈر

❶

BC الطول حساب ①

cos B̂ = AB

BC
= 6.4

BC
:ABC المثلث من ❂

cos B̂ = cos65◦ = 0.42 اݍݰاسبة: باستعمال ❂

0.42 = 6.4

BC
أنّ: ɲستɴتج ومنھ

BC =
6.4

0.42
= 15.24m :ʏالتاڲȋو

الɴسب إحدى بإستعمال Ĉ الزاوʈة قʋس حساب ②

الوحدة): ʄإڲ (بالتدوʈر المثلثية

sinĈ = AB

BC
= 6.4

15.24
= 0.42 ❂

اݍݰاسبة: باستعمال ❂

shift si n
−1 0.42 = 25◦
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BC الطول حساب ① ❷

sin Â = BC

AC
= BC

20.15
:ABC المثلث من ❂

، sin Â = sin48◦ = 0.74 اݍݰاسبة: باستعمال ❂
BC

20.15
= 0.74 أنّ: ɲستɴتج ومنھ

BC = 0.74×20.15 = 14.91m :ʏالتاڲȋو

الɴسب إحدى بإستعمال Ĉ الزاوʈة قʋس حساب ②

الوحدة): ʄإڲ (بالتدوʈر المثلثية
cosĈ = BC

AC
= 14.91

20.15
= 0.74 ❂

اݍݰاسبة: باستعمال ❂

shift cos
−1 0.74 = 42◦

❸

BC الطول حساب ①

tan Â = BC

AB
= BC

10.25
:ABC المثلث من ❂

، tan Â = tan54◦ = 1.38 اݍݰاسبة: باستعمال ❂
BC

10.25
= 1.38 أنّ: ɲستɴتج ومنھ

BC = 1.38×10.25 = 14.15m :ʏالتاڲȋو

الɴسب إحدى بإستعمال Ĉ الزاوʈة قʋس حساب ②

الوحدة): ʄإڲ (بالتدوʈر المثلثية
tanĈ = AB

BC
= 10.25

14.15
= 0.72 ❂

اݍݰاسبة: باستعمال ❂

shift t an
−1 0.72 = 36◦

المثلثية النسب بين العلاقات
لدينا: قائم مثلث ʏࢭ x زاوʈة ɠل أجل من

sin2
x +cos2

x = 1 ;
si nx

cosx
= t anx

مɺمـــــــــةملاحظة

Ȗعۚܣ sin2
x + cos2

x = 1 الكتابة
(sin x)2 + (cos x)2 = 1

مثال
cosα= 0.5 لدينا:

.tanα ثمّ sinαاحسب ✮
sin2

α+ (0.5)2 = 1 ومنھ sin2
α+ cos2

α = 1 أنّ: ɲعلم ✮

sinα = إذن: sin2
α = 1− (0.5)2 = 1− 0.25 = 0.75 أي:

.
p

0.75 ≃ 0.87

t anα= 0.87

0.5
≃ 1.73 ومنھ: t anα= sinα

cosα
أنّ: ɲعلم ✮
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1تمرين

AC = 4cm ، AB = 3cm حيث: A ʏࢭ مثلثقائم ABC

BC الطول احسب ❶

تقطع [AB ] قطرɸا ونصف B مركزɸا دائرة (C ) ❷
Eوʉعامد ارسمالمستقيمالذيʇشمل ،E ʏࢭ [BC ]

.k ʏࢭ [AC ]

.C K و EK احسب ✮

2تمرين

بالأطوال مرسوما لʋس (الشɢل (cm) ʏۂ الطول وحدة
(ST )//(M N ) حيث اݍݰقيقية)

الساق؈ن. مȘساوʈا RM N و RT S المثلث؈ن أنّ ب؈ّن ❂

3تمرين

حيث: اݍݰقيقية بالأطوال مرسوما لʋس ʏالتاڲ الشɢل
C A = 7.5cm ، C E = 6cm ، C B = 5cm

AE الطول احسب ❶

C D احسب ثمّ (AE)//(BD) أنّ ب؈ّن ❷

احسب ، BD = 3cm ، ED = 2cm أنّ علما ❸
بطرʈقت؈ن AEDB المنحرفالقائم شبھ مساحة S

مختلفت؈ن.

4تمرين

سنȘيم؅ف) ʏۂ الطول (وحدة :ʏالتاڲ الشɢل ʏࢭ جيّدا تمعّن

AC = حيث [BC ] قطرɸا ونصف O مركزɸا دائرة (E)

OB = 4cm ، 6cm

.A ʏࢭ قائم ABC المثلث أنّ ب؈ّن ❶

(AB)//(M N ) أنّ ب؈ّن ❷

C N الطول احسب ❸

AB = 2
p

7cm أنّ ب؈ّن ❹

5تمرين

:ʏالتاڲ الشɢل إليك

C M = 5cm و AB = 6cm ، BC = 10cm حيث:

.M N ، C N ، AC الأطوال احسب ❂

6تمرين

ʏࢭ الماء ʄعڴ طوافة فوضع منارة، ارتفاع معرفة سائح يرʈد
ابتعد ثمّ BB

′ = 2m ارتفاعھ علم علٕڈا وثȎّت B النقطة
نفساݍݵطكما ʏࢭ المنارة أنأصبحرأسالعلموقمة ʄإڲ عنھ

:ʏالتاڲ الشɢل ʏࢭ ݳ موܷ ɸو

المنارة. ارتفاع PP
′ احسب ❂
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7تمرين

2007 ش.ت.م
AB = حيث: ABC القائم المثلث ارسم ❶

.BC = 7.5cm ، 4.5cm

.AC احسب ❷

و AB = 3AE حيث: [AB ] من E النقطة لتكن ❸
.DC = 2

3
AC حيث [AC ] من نقطة D

.E و D النقطت؈ن الشɢل ʄعڴ ع؈ن ❂

.DE احسب ثمّ (DE)//(BC ) أنّ: ب؈ّن ❹

8تمرين

2010 ش.ت.م
:ʏالتاڲ الشɢل ʏࢭ
(EF )//(BC )

.FC و EF الطول؈ن ❂احسب

9تمرين

2013 ش.ت.م
حيث: B ʏࢭ قائم مثلث ABC

.C B = 8cm و AB = 4cm

المستقيم ،B M = BC

4
حيث [BC ] من M النقطة لتكن

ʏࢭ [AC ] يقطع M النقطة ʏࢭ (BC ) ʄعڴ العمودي (∆)

.H النقطة

.M H الطول احسب ❶

الزاوʈة قʋس استɴتج ثمّ tan �AMB احسب ❷

الوحدة ʄإڲ بالتدوʈر �AMB

10تمرين

2016 ش.ت.م
:ʏالتاڲ الشɢل لɺا أرض قطعة ݍݨدّك

نقطة M ،40m و 50m أȊعاده مستطيل ABC D حيث:
تقاطع نقطة ʏۂ N ، DM = 20m حيث: [DC ] من

(AM) و (BC )

M A

M N
= 2

3
أنّ ب؈ن ❶

B N الطول احسب ❷

قʋس الدرجة من الوحدة ʄإڲ بالتدوʈر احسب ❸
�M AD الزاوʈة

11تمرين

2017 ش.ت.م
الطول (وحدة اݍݰقيقية بالأȊعاد مرسوم غ؈ف ʏالتاڲ الشɢل

.((cm) سنȘيم؅ف ʏۂ

، MO = 21cm ، M I = 36cm ، MU = 28cm

M A = 27cm

(AI )//(OU ) أنّ ب؈ّن ❶

. �AI M احسبقʋسالزاوʈة ❷
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