
 

 
 
 
 
 
 
 
 

ثانوي علمي  3 -   المتتالیات العددیةملخص 
 المتتالیة الھندسیة المتتالیة الحسابیة  الأستاذ بلجودي حمو.      2021بكالوریا 

تكون المتتالیة  nu كان  إذاحسابیة:ruu nn 1

r المتتالیة أساسھو. 
تكون المتتالیة nv  ھندسیة إذا كان:qvv nn 1

q المتتالیة أساسھو  nv  .

  الوسط الحسابي
بھذا الترتیب حدودا متتابعة من  cو a،bالأعداد إذا كانت 

bca متتالیة حسابیة فإن 2.

 لوسط الھندسي
بھذا الترتیب حدودا متتابعة من  aو c،bالأعداد  إذا كانت

²cba متتالیة ھندسیة فإن  .
 

:اتجاه تغیر متتالیة 
 01إذا كان  nn uuفإن  nu متزایدة.

 01إذا كان  nn uu   فإن nu
 .متناقصة

  01إذا كان  nn uu  فإن المتتالیة
 nu  ثابتة.
  اتجاه تغیر متتالیة حسابیة انطلاقا من

 :أساسھا 
 0إذا كانr  فإن( )nuمتناقصة . 
 0إذا كانr  فإن( )nuمتزایدة.
 0إذا كانr  فإن( )nuثابتة. 
  اتجاه تغیر متتالیة ھندسیة انطلاقا من

 :أساسھا 
 0إذا كان 1q  0وكان 0u    فإن

( )nu متناقصة .
 0إذا كان 1q  0وكان 0u    فإن

( )nu متزایدة .
 1إذا كانq 0وكان 0u    فإن

)المتتالیة )nu متزایدة .
 1إذا كانq 0وكانu    فإن

  :سفلالأعلى و الأ الحد من

كان  إذاAun   أننقول
( )nu بالعدد الأعلىمحدودة منA. 

كان  إذاBun   أننقول
( )nu بالعدد الأسفلمحدودة منB. 

 تقارب متتالیة:
 إذا كانت lunn




lim فإن 

 nu  متقاربة. 

 إذا كانت nu متتالیة متزایدة
 و محدودة من الأعلى فإنھا متقاربة 

 نتإذا كا nu متتالیة متناقصة
 و محدودة من الأسفل فإنھا متقاربة

:الاستدلال بالتراجع
 P n  خاصیة متعلقة بعدد طبیعيn.0n  عدد طبیعي.  

للبرھان على صحة الخاصیة P n من أجل كل عدد طبیعيn 
 :، یكفي 0nأكبر من أو یساوي

أي 0nنتأكد من صحة الخاصیة من أجل  .1 0P n. 
 nنفرض أن الخاصیة صحیحة من أجل عدد طبیعي كیفي .2

و نبرھن صحة الخاصیة من nP)(يأ 0nأكبر من أو یساوي
يأ 1nأجل  1P n   .

بلجودي حمو: من إعداد الأستاذ 

  عبارة الحد العام
rpnuu pn )( 

puحیث  . .ھو حد من حدود المتتالیة  

: حالــــــة خاصــة
nruun  0.

 عبارة الحد العام
pn

pn qvv 
.ھو حد من حدود المتتالیةpvحیث  .

n
n qvv  ھو الحد الأول لـــ0vحیث  .0 nv
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     2021 ثانوي علمي 3               بلجودي حمو: إعداد الأستاذ                 ): تمارین( - 1-  المتتالیات العددیة

-1-التمرین
 nu متتالیة عددیة معرفة علىN 3:حیث 2nu n  

   . 1u  ، 2u ، 3u ،10uالحدود أحسب . 1
رھن أنب. 2 nu متتالیة حسابیة  یطلب تعیین أساسھا و حدھا الأول. 

تجاه تغیر المتتالیةا ما ھو. 3 nu .
 ھل المتتالیة . 4 nu متقاربة أو متباعدة متتالیة. 
  .حد من حدود المتتالیة محددا رتبتھ 298بین أن  . 5
0:حیث  nبدلالة   nSأحسب المجموع.7 1 2 ......n nS u u u u    . 
10:بأحسثم  143nS عین قیمة حتى یكون .8 0 2 10......S u u u   . 

-2-التمرین
 nu 0متتالیة حسابیة  حدھا الأول ھو 2u    3وأساسھاr 

   .1u   ،2u ، 3u ، 10u  ،20uالحدود أحسب . 1
كتب عبارة الحد العام للمتتالیةأ. . 2 nu .جوابك الأول  ق من تحق. 

-3-التمرین
 nv متتالیة عددیة معرفة علىN 13:حیث

2

n

nv
   
 

   .  1v  ، 2v ، 3vالحدود أحسب . 1
 ھل المتتالیة . 2 nv متقاربة أو متباعدة متتالیة. 
برھن أن. 3 nv یطلب تعیین أساسھا و حدھا الأول   ھندسیةمتتالیة. 

بین أن  . 4
32
  .حد من حدود المتتالیة محددا رتبتھ 3

0 :حیث nبدلالة  nS وعأحسب المجم. 5 1 ....n nS v v v   .
-4-التمرین
 nu 0حدھا الأول ھو   ھندسیة متتالیة 3u  2 وأساسھاq . 

   .1u   ،2u ، 3u ، 10u  ،20uالحدود أحسب . 1
كتب عبارة الحد العام للمتتالیةأ. . 2 nu جوابك الأول  ق من تحق ثم. 

-5-التمرین
 nu 1متتالیة حسابیة حدھا الأولu . 

1: علما أنّ  2uاحسب حدھا الثاني) 1 3 12u u  .  
3:علما أن 4uاحسب الحد الرابع ) 2 4 5 30u u u   . 
    . 1uعین أساس ھذه المتتالیة وحدھا الأول) 3
32nu:  بحیث یكون nنثم عیّ  nبدلالة nuاكتب الحد العام  . 5  . 

-6-التمرین
  Iun   40متتالیة عددیة معرفة بحدھا الأول u  و من أجل كل عدد

n ، 1طبیعي 
1 1
2n nu u  . 

،  ضع تخمینا حول اتجاه تغیر    4uو 3uو2uو 1uأحسب  . 1
 .n: 2nuبیعي برھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد ط. 2
أدرس اتجاه تغیر . 3 nu  و استنتج نھایتھا و استنتج تقاربھا. 

  IIvn   على معرفة متتالیةN لعلاقة با :
 

2 nn uv .

بین أن . 1 nv 0ھندسیة یطلب تعیین أساسھا وحدھا الأولv.
تحقق من نھایة   nuو   nvعن كل من  nعبر بدلالة  . 2 nu.
0 : حیث  nS: المجموع  nأحسب بدلالة . 3 1 ...n nS v v v    .
0: حیث  nS': المجموع  nأحسب بدلالة . 4 1' ...n nS u u u   

-7-التمرین
 nu بـمتتالیة عددیة معرفة0uو من أجل كل عدد طبیعي ،
n:94 1  nn uu  
حتى تكون المتتالیةعین قیمة. 1 nuثابتة.
  1u،2uاحسب- أ   ،4:نضع.2
  n:3nuبرھن بالتراجع أنھ من أجل كل عدد طبیعي.ب
  .ادرس اتجاه تغیر المتتالیة، بین أنھا متقاربة.ج
نعتبر المتتالیة-3 nvالمعرفة علىN3:كما یلي nn uv
بین أن المتتالیة-أ nvھندسیة یطلب تعیین أساسھا و حدھا الأول.

   .n بدلالةnu، ثم استنتجnبدلالة nvاكتب- ب
nvvvS: احسب- ج  ...10 ،

n
nvvvS 4...4 102       nuuuS  ...10

;....10 nn vvvP 

-8-التمرین
لتكن المتتالیة nu  ِ0المعرفة بـ

11
4

u  ومن أجل كل عدد طبیعي

n  ،1 3 4n nu u    .
 . 2uو 1uأحسب الحدین ) 1
برھن أن المتتالیة ) 2 nu  متزایدة تماما. 

نعتبر المتتالیة ) 3 nv  المعرفة على  ِ4: بـn nv u  
  . عدد حقیقي حیث

بحیث تكون المتتالیة أ ـ عین قیمة  nv  ھندسیة. 
ثم  nبدلالة nvأكتب, المحصل علیھا سابقا  ب ـ باستعمال قیمة 

 . nبدلالة nuعبر عن 
-9-التمرین
المتتالیة  nu 0المعرفة بحدھا الأول 1u   ومن أجل كل عدد

n   :1طبیعي 
1 3
2n nu u   . 

ضع تخمینا حول اتجاه تغیر المتتالیة nu.  
: المعرفة كما یلي  xللمتغیر الحقیقي  fلتكن الدالة ) 2

1( ) 3
2

f x x  . 

أرسم   التمثیل البیاني للدالةf ب إلى في المستوي المنسو

معلم متعامد و متجانس  ; ,O I J . 

  أرسم المستقیم D  الذي معادلتھy x   .  
 0 الفواصل ضع على محورu  ،1u  ،2u  ،3u 4وu  . ضع

  .تخمینا حول تقارب المتتالیة 
فاصلة نقطة تقاطع  أحسب العدد .3  و D.  

nنضع  nv u    . أثبت أن nv  متتالیة ھندسیة.  

  نھایة   عین nu  و تحقق من تخمینك حول التقارب. 

 بلجودي حمو: إعداد الأستاذ 


