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  ذ زاي ء ا2021   رات  دروس

ا ا  

ا  اوال: ار 
ا اا

'f اطf   دا وة  f  (0)و 1f  ا اا 
)ا (  و    " exp "  إ:   د  أ x م
 :exp( ) xx e

م:   ا exp(0) 1   وexp'( ) exp( )x x

,y أ   د    اص x  وn  د:
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م:  د   أ a  وb   :
-b ae e   ه :b a

-b ae e   ه :b a

ا اا  ( ) ( )( )g x g xe g x e  

رات  اا  راةإ درا:

       ا   رةا م إذا( )( ) h xg x e  رةإ  رة( )g x

      ا   رةا م إذاxae b   ت ث :
     0xaeن ن   bو  aإذا ن  -1 b   

     0xaeن  ن   bو  aإذا ن  -2 b   

ن رة   م   وb   و  aإذا ن  -3
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  رةو ا:

ا  رة اراة اإ 2:دراx xae be c   . . 0a bc  :

  م ا  ط مxe t   2at bt c 

   م t ل  دا م إذا 
   مx رة وا اا  رةرة ارس إو م

ما را  ودات ا
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   :رة2 اx xae be c  ا     1 2
x xa e t e t   

1 2
.t t د   2at bt c 

ا ات امlim 0x
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 ا ااص  ا  رب  ت 

: ارات ا :ا اول
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ما ا :رات ارة اأدرس إ

   

1 1 2 1 2

1 2 2 2

2 2
2 2 2 1

1
1 2 2 2 2 2 3 2 4 4

2
5 4 12 6 6 7 7 12 8 5 6

2 1
9 2 1 10 4 2 2 11 12

1

x x x x

x x x x x x x

x
x x x x x

x x

e e e e

e e e e e e e

e
x e e x e e e

e e

   



   


    

       

     


 ا ا:

 - ات ام أf  أ  :x 
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 - ات ام أf  أ 0x 
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  وال ات ام أ; 
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 اا ا : وال اات ا أدرس
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 ا ا :f   ا دا اا 0 :2
( )

1

x

x

e
f x

e



                                   

1 / اات ا أدرسf     2 / أن ( )
f
C                ر ت ث   

) ظ  أر(0;1)A   أن / 3 )
f
C

4/g   د 2:دا
( )

1

x

x

e
g x

e



)أ / أ   )g x  ( )f x                                         

)ا ر / ب )
g
C  ر ( )

f
C

5/ ا ا   م مm  دل ا رةد و إ:
( 3) 1 2x xm e e  

:ا ادس  I. g  ّُ ّد 2دا,       :( ) 1 ( 2) xg x x e  . 1(  اتأدرس  اّاgا ول  ّُ ،. 2(   دأن ا ( ) 0g x    و   0,5 0, 4   
)ا ارة  )g x .

 رت   ذ زاي  ء ات 

   : اf  اا  :ا اول   2 xf x ax bx c e   .
 a ؛b وc   و   ادأ fC    ما 
1-  اد اا a ؛b وc    fC ا 

 0; 3A     3 د3و ا د   0f x  .
2-  3م , 0 , 1b a   

أlim ( )
x

f x


limو ( )
x

f x


  هأدرس ا  ااf  و
 ا ول.

3-   د  أ T  س  ا fC ا ا 
0x   ط ت ماإ   fC  ار ا  .

4-  أر T  و fC .
5- m   و م ؛  م  وm دل ا رةد وإ

2 3 0xx me  .
I. ما ا:g   ا اا   :

 2( ) 1 2 2 xg x x x     .
1(  اات ا .  ول اg  أدرس
2(  دأن ا ( ) 0g x   او      : 0,35 0, 36  ،

)ا إرة  )g x  لا 0;   
II. f   ا اا    : 2( ) 1 2 xf x x x     و fC

 ما ا ا ب إي اا   ما (0; , )i j
 

وة ال  2cm . 
1.  اات ا أدرسf ا ول   
  : أن .2 ( ) 1 2f        د ا أ  ،( )f  .
3.    د ا     رب اا fC ار

   ا أدرس ا ،.
4.    أم :    و fC  ا ا  م  ،m

 دا  :  2 2 1 0xx m   
 و . 



2021ء ا زاي أستاذ الرياضيات علاء الدين زايدي     

 ا   و 0;0O

 ا   2; 2B   .
 از ر  

د ار ا  :2y  ار.
    م اءة: lim

x
g x


 ، lim

x
g x


،

 ' 1 , 2 , 0g g g و ' 0g.
أ د در س  T ذات ا ا 0.

أ رة  'g x ا دا   a وb.
 اد اا    ت اا,b a  وcّ

إ رة  g x.
 ا ا  و م مm دل ا رةد وإ

 ل اذات اx  ا : ( )g x mx

 )نقاط 07
  ّُ ّد دا   :2( ) 2 (2 1) xg x x e  .

 اّاgا ول  ّُ ،.
   دأن ا ( ) 0g x   و     0,1 0, 3 ، 
( )g x . 

أستاذ الرياضيات علاء الدين زايدي  : صفحة الفايسبوك    

  اIR  :

 اات ا ول أم g .

ا x  ا ،IR  :
 ب إي اا   ما 

) 2cmاة  
lim
x  .

و أن ار    رب

.، ذا  ؟  

  د  أ  أم   أx       ' 2 'f x g x g x  ،

f .

  fC   ذات ا ا 0

موا ا ا ب إي اا 

  g x ax b e c  

A 

 ، 0;0Oا   و
  Tا  

 ا gC  از ر  
د ار ا

1(     م اءة
   ' 1 , 2 , 0g g g 

أ د در س )2
g'أ رة  )3 x

ات ا    ااد ا ل )4
إ رة

5( ا ا  و م م
ل اذات ا

07: (الخامس   التّمرين II. g  ّُ ّد دا 1(  اّا اتأدرس 2(    دأن ا ( ) 0
)ا ارة )g x

4 
   ا 0661090812ر   

I. ا ا:  اا g ا
  1xg x xe  .

1(  اا  هأدرس إg  اات ا ول أم 
2(   رة اإ g x  IR .

II. اا م  داfا 
   21xf x xe   و fC  ب إي اا   ما 

 مو  , ,O i j
 )  .ةا

1(   أ  أ : lim
x

f x
   و lim f x



ب   أن  fCرب  
 

lim
x

f x

x
 ؟  ذا ،

2(  د  أ  أم   أ
ا إرة  'f x . 

اات ا ول أم  بf

أ د اس  )3 
4(  أر  :   و fC . 

 اا ا :
 gC  ا ما اg موا ا ا ب إي اا 

 ; ;O i j
 

  ا  : xg x ax b e c  

 ,b a  وc   ادأ.
 ا gC  ا  2;2A 
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III.  f ّُ ّد دا 2( ) 2 1 xf x x xe  

  و( )
f
Cي م و    ما . 1(  اّت ام ُأf   افار أط .ا  

 . )ارة أ أن  )2 )f x  رةا ( )g x    اّا  ها  ا f ،و 
ا ول. )ا   أنأ )3 ) د2ذاا 1y x      رب ( )

f
C

 ، ا أدرس ا( )
f
C و( ). أن )4 

24
( ) 1

2 1
f





  


،  ا ( )f    أم( )

f
C و( ). 5(       ا ا   ،ّم ،مm ،دل ا رةد و إ

 ل اذات اx ُ ،2 1 0xxe m  

IV.  h ّُ ّد دا( ) ( )h x f x

  و( )
h
Cي م و    ما .

   ر  حا( )
h
C   ام( )

f
C

  أم( )
h
C 

: السادس تمرينال
 ( اا مg  لا  0ا;      :( ) 2 xg x ex    .
1 ( اات اّ أدرسg  0;     م ّ  َو ،g   .
)ّ أنّ اد ) أ) 2 ) 0g x   او    0;    .

:1,14 أنّ ) ب 1,15  .
)إ إرة ) ج )g x   x  لا 0;    .

 ( لا  فّ0م;     ااf   :1( )
1

x

x

e
f x

xe





 و ،

( )
f
C  مو ا ا ا ب إي اا  ما ( ); ;O i j

 
.

ّx  0; أم ّ أ  ) أ) 1    :1
( )

x

x

e
f

x e
x









.

. f  إ م اا ) ب
ّx  0; أم ّ أ  ،) أ) 2    :

2

(
( )

)1

)

( x

x xe
xf

xe

g 


 .

ّf  0; اا  إه إ) ب     اّ ول  ّ ،.

ّ:1 أنّ ) ج
( )

1
f 





)، ّ ا ا د   )f  .

)أ د اس ) 3 )T  ( )
f
C  ذات ا ا 0 .

x  0; أم ّ أ  ) أ) 4    :( ) ( )
(

1
)

1x

u
f x

xe

x x
x


 


،

  :( ) 1x xu e xx e   .
u  0;أدرس إه ّ اا ) ب     رةإ إ ّ ،( )u x .
)إ  ا ا و ا ) ج )

f
C  إ ( )T .

)أر   ) د )T  و ا( )
f
C  ة4: ، اcm .

د وارة ل ادm م م   ا ا ) ه
1 1

0
1 1

m x

m x

e e

me xe

 
 

 

 ) نقاط 07( :السابعالتمرين 
 ( اا مg  لا  0ا;      :( ) 2 xg x ex    .
1 ( اات اّ أدرسg  0;     م ّ  َو ،g   .
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)ّ أنّ اد ) أ) 2 ) 0g x   او    0;    .
 :1,14 أنّ ) ب 1,15  .
)إ إرة ) ج )g x   x  لا 0;    .

 ( لا  فّ0م;     ااf   :1( )
1

x

x

e
f x

xe





 و ،

( )
f
C  مو ا ا ا ب إي اا  ما ( ); ;O i j

 
.

ّx  0; أم ّ أ  ) أ) 1    :1
( )

x

x

e
f

x e
x









.

. f  ا إ م ا) ب
ّx  0; أم ّ أ  ، ) أ) 2     :

2

(
( )

)1

)

( x

x xe
xf

xe

g 


 .

f  0;إ إه ّ اا ) ب     اّ ول  ّ ،.

ّ :1 أنّ ) ج
( )

1
f 





)، ّ ا ا د   )f  .

)أ د اس ) 3 )T  ( )
f
C ذات ا ا  0 .

x  0; أم ّ أ  ) أ) 4    :( ) ( )
(

1
)

1x

u
f x

xe

x x
x


 


،

  :( ) 1x xu e xx e   .
u  0;أدرس إه ّ اا ) ب     رةإ إ ّ ،( )u x .
)إ  ا ا و ا ) ج )

f
C  إ ( )T .

)أر   ) د )T  و ا( )
f
C  ة4: ، اcm .

: التمري الثامن 
: الأول جزءال

 g   ُ ّد دا   ّ   ا ُ و
1( ) 2 (1 ) 2 3 3x xg x g x e e x     . )أو رة   )1 )g x  x) .دإر:  t x   و رة1t x  رة

)أى 2(  اّات اّ أدرُسg ا ول  ّُ. 3(  اّا  ها اh   ّا  ( ) 1 ( )h x g x  . )اد أ أنّ  )4 ) 0h x      ُو  
1,15 1,14   1,84و   1,85 . 5(  رةاإ   ( )g x  و( )h x  د اا  x.

: ثّانيال جزءال

 f   ّُ ّد دا ( )
( )

1 ( )
x g x

f x
g x





،  و( )

f
C 

.ام    و م ي 1(  اّت ام ُأf    افار أط .ّ 
ّا. و أن ّق f   أ أنّ اّا) أ )2

2

( )
( )

1 ( )

xe h x
f x

g x

 
   

.

.  ّُول اf ا اه ّ اّا ) ب 3(  ُ(0)أf  أر ّُ( )
f
C.

ردة ا  حوا  

ء ا يزا
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 ت ا  ذا ا  
  ولا 03ا  

 اا f   اℝ    :   2 xf x ax bx c e   . 

  a ؛b وc   و   ادأ fC  م و    ما   

1-  اد اا a ؛b وc    fC ا  0; 3A  
   3 د3و ا  د   0f x  .  

 0 3f   ا 3وc     
  و  

       2 2' 2 2x x xf x ax b e ax bx c e ax a b x b c e               
  

 ' 0 3f   3أنb c   ;   0وb   

 3 0f   ان     33 3 3 0f a e     1وa   
2-  3م , 0 , 1c b a       2 3 xf x x e   

ب   
2

2lim lim 3 lim 0x

xx x x

x
f x x e

e


  
       م 

2x t     
22 2

2

4
lim lim 4 lim 0

x t tx x t

x t t

e e e  

             
 

   2lim lim x

x x
f x x e

 
    

  ها درا ااf  : ا :   2' 2 3 xf x x x e     رإ
إرة   2 2 3x x    دا  1و 3  وf   

 ا; 1     3و;     لا  ةا1;3    

 
 

 
 ا ول  و: 

  3 1  x 

  
3

6

e
    

  
0  2e 

 f x 

  
3-   د   T   ا ا  س  ا0x   د

  س3ا 3y x  

 ط ت ماإ  fC  ار ا   

  0f x 2 3 0x   . 3اي انx  3اوx   طا م
  3;0Bو 3;0C   

  
  

4-  ر T  و
 fC  
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5- m   و م م    وm دل ا رةد وإ
2 3 0xx me  

     دا   2 3xme x  أي ان 2 3 xm x e     
 m f x  

ا  دإ     ا ط م fC  ا m ذو  دا
y m  

ا 
  2m e    2أي انm e  ان م m و fC   ن وط 

.د ل
 2m e  2أي انm e أن م m و fC  م  نط

 و  د  و   ةو.
 3 2m e    3أي ان 2m e  أن م m و fC   نط

  د  ن و  م

  3m   3أي انm  أن م m و fC  اإ م  نط
و ا و اإ  د  و    ىو ا و 

 . 

 0 3m   0أي ان 3m  أن م m و fC  م  نط
. ن  ارة و  د  ن  ارة


3

6
0m

e
  أي ان

3

6
0m

e
   أن م m و fC    نط

م  من  ن و م    و  د  ن و
   .


3

6
m

e
 أي أن

3

6
m

e
  أن م m و fC  م  نطhن

 ن  ارة و  د  ن  ارة


3

6
m

e
 أي ان

3

6
m

e
 أن م m و fC  م  نط 

   و  د  و  .

 تصحيح التمرين الثامن
: الجزء الأول

1(  أ t x   ن1( ) 2 (1 ) 2 3 3....(1)t tg t g t e e t     

 أ 1t x    ن1(1 ) 2 ( ) 2 3 ....(2)t tg t g t e e t    
 دب ا(2)  2  دا  أنّ (1)وا  ف ط
( ) 1tg t e t   اّإذن ا ،g   ّُ  ( ) 1xg x e x  .

2(  اّاg   ق   ا و دا( ) 1xg x e  .

 اّاg    ةا0,        و, 0   .

 lim ( )
x

g x


 1و
lim ( ) lim 1

x

x x

e
g x x

x x 

         
و ،

 اّات اg ول اا  ّُ

3(  اّاh   ق   ا و دا( ) 1xh x e  

 اّاh    0,       ةا و, 0   .
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 lim ( )
x

h x


 وlim ( )
x

h x


،    اّات ا وh  ّُ
ول اا

4(  اّاh         ا  ل ّ   ة و رّ1,15; 1,14     و

1,84;1,85 
     و( 1,15) ( 1,14) 0h h     و

(1, 85) (1, 84) 0h h    دا ّا ا    و( ) 0h x 
    و  ُ1,15 1,14   1,84و 1,85 .

)إرة  )5 )g x  و( )h x وا  نّُ

 :الجزء الثاني
 اّاf   ّُ 1( )

x

x

e
f x

e x





.

 lim ( ) 0
x

f x


 و
1

1
lim ( ) lim 1

1

x

x x

x

ef x
x
e

 


 


، و

)ان  ) : 1y    و( ) : 0y  نر   نّأ( )
f
C  ار

. ا ّو 

xاّان   ) أ x  وxx e   ق ن اّن ا  و

f   ق   ا ودا
2

( )
( )

x

x

e h x
f x

e x

 
   

.

 أنّ ) ب
2
0

x

x

e

e x


   

  د  أ x  رةنّ إ( )f x رةإ 

( )h x.
 اّاf    , ,                  ةا و,    ، و

 ا ول

1(  (0) 0f  و ،( )
f
C ا ّا  ّُ

ردة ا  حوا  

ء ا يزا 


