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المعرفة على fنعتبر الدالة         : 10مسألة  2   كما يلي : 
2 3 3

2

x x
f x

x

  



 

وليكن fC تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j . 

 .وعند عند fاحسب نهاية .1

  تفسيرا بيانيا للنتيجة وأعط،  2 عند fاحسب نهاية .2

, عين الأعداد الحقيقية .3 ,c b a 2 بحيث من اجل كل عدد حقيقيx       :    
2

c
f x ax b

x
  


 

بين أن المستقيم .4 d 1الذي معادلتهy x    للمنحنيمقارب مائل fC عند وعند.. 

حدد وضعية المنحني .5 fC بالنسبة للمستقيم d  . 

احسب .6 f x ثم استنتج اتجاه تغير الدالةf  وشكل جدول تغيراتها. 

 أنشئ المستقيمات المقاربة والمنحني البياني .7 fC . 

           : 10مسألة  

    : المعرفة كما يلي   fلتكن الدالة       c
f x ax b

x d
  


 وجدول تغيراتها معطي كما يلي   

, عين الأعداد الحقيقية .1 , ,d c b a . 

 :نضع  .2  1
1

2
f x x

x
  


  fأدرس تغيرات الدالة ،  

برهن أن نقطة تقاطع المستقيمين المقاربين للمنحني .3 fC   هي
للمنحنيمركز تناظر  fC . 

برهن بأن المنحني .4 fC 3يقبل مماسين معامل توجيه كل منهما

4
 . 

اكتب معادلة المماس .5 d للمنحني fC  0عند النقطة 4x  . 

أنشئ .6 fC المنحني والمماس d  والمستقيمات المقاربة. 
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 : 10مسألة  

 :أدرس إشارة العبارة  (1  3 22 2p x x x x      مع العلم أن:
 2 0p   

 

  : يليالمعرفة كما   fنعتبر الدالة (2 
3 2 3

1

x x x
f x

x

  



  

من  xبين أنه من أجل كل عنصر (3 1   فإن: 
   

 2
2

1

p x
f x

x
 


 

 . fادرس تغيرات الدالة (4

 
 

كتب معادلة المماس للمنحنيا (5 fC   الممثل للدالةf   0في معلم متعامد ومتجانس في النقطة ذات الفاصلة . 

هل توجد مماسات للمنحني (6 fC  40:توازي المستقيم الذي معادلته
1

9
y x  

:احسب  (7 3f  ، 0f  ، 1f  ، 2f . 

أنشئ  (8 fC. 

        : 10مسألة  

      f    دالة معرفة على 2   بالعبارة : 
22 5 10

2 4

x x
f x

x

 



وليكن     C  في معلم متعامد تمثيلها البياني ; ,O i j  

 .2 و  ،عند fاحسب نهاية الدالة  (1

2x  بين أنه من أجل كل (2  يمكن كتابة   
2 4

c
f x ax b

x
  


 .ثلاثة أعداد  يطلب تعيينها   a ،b ،cحيث  

استنتج أن المنحنى  - C يقبل مستقيما مقاربا مائلا     يطلب تعيين معادلته. 

أدرس وضعية  - C بالنسبة إلى  . 

 .ثم شكل جدول تغيراتها  f أدرس تغيرات الدالة  (3

3 بين أن النقطة (4
2;

2

    
 

للمنحنيهي مركز تناظر   C   أرسمو C  والمستقيمات المقاربة. 
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 :10مسألة 
: كما يلي  المعرفة على f لتكن الدالة   2 1f x x x     ،وليكن C تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس  ; ;O i J. 
  ،عند fاحسب نهاية الدالة (1

بين أن المستقيم (2  1 الذي معادلته
2

y x  : مستقيم مقارب مائل لـهو C عند   .وأن المستقيم   الذي معادلته        
1

2
y x   هو مستقيم مقارب مائل لـ  C عند  وضعيةو  أدرس C بالنسبة إلى كل من   و  . 

 .ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة (3

 بين أن المستقيم (4 d 1الذي معادلته

2
x  هو محور تناظر لـ C . 

أرسم  (5 C ، ، و d  في نفس المعلم السابق. 

 :10مسألة 
f دالة معرفة على  1;1    كما يلي:    2

1
1

x
f x x

x
  


وليكن،  C تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس  

أكتب (1 f x  دون رمز القيمة المطلقة. 

 .عند حدود مجالات مجموعة التعريف  fأحسب نهايات الدالة (2

 .ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة (3

1y بين أن المستقيمين  (4 x   :  1 وy x  :   مقاربين للمنحنى C عند و  على الترتيب. 

درس وضعيةا (5 C  بالنسبة إلى و  . 

بين أن المعادلة (6  0f x   واحداتقبل حلا على المجال 1;1 وأعط حصرا لـ  110سعته. 

أرسم (7 C ، و   في نفس المعلم السابق. 

واستنتج بيانيا عدد حلول المعادلةبين  (8 f x x m  حيثm وسيط حقيقي 
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 :  10مسألة 
المعرفة على fلتكن الدالة               1;1D     كما يلي : 

3 2

2

1

1

x x
f x

x

 



 

 .عند أطراف مجموعة التعريف ، واستنتج المستقيمات المقاربة الموازية لمحور التراتيب  fنهايات الدالةأحسب  (1

 .ثم شكل جدول تغيراتها  fأدرس اتجاه تغير الدالة (2

أكتب معادلة مماس المنحنى (3 fC   0 ذات الفاصلةعند النقطة. 

 :بين أن  (4  2
1

1

x
f x x

x
  


  . 

بين أن المستقيم (5  1ذو المعادلةy x  مستقيما مقاربا مائلا لـلمنحنى fC عند وعند  . 

أدرس وضعية المنحنى (6 fC بالنسبة للمستقيم المقارب المائل  . 

بين أن المعادلة (7  0f x  تقبل حلا وحيدا  في المجال 1;1  باستعمال الحاسبة  0,1 يطلب إيجاد حصر له سعته. 

أرسم المستقيمات المقاربة والمنحني (8 fC . 

من ملاحظة (9 fC خمن وجود مركز تناظر للمنحنى fC  ثم اثبت صحة أو عدم صحة تخمينك. 
  : 10مسألة  
f دالة معرفة على  1    كما يلي:   

 

3

2

2 1

1

x x
f x

x

 



 

1xبين أنه من أجل و  عند أطراف مجموعة التعريف f نهايات الدالة أحسب .1    فإن    
 2

3
2

1

x
f x x

x


  


  . 

أثبت أن .2 fC منحني الدالةf  يقبل مستقيما مقاربا مائل  يطلب كتابة معادلته ، ثم أدرس وضعية fC بالنسبة للمستقيم    

حسبأ .3 1f ثم عين إحداثيات نقط تقاطع fC  ومحاور الإحداثيات. 

قابلة للاشتقاق على fثبت أن الدالةأ .4 1  ثم عين عبارة f x . 

 .  1 عند النقطة ذات الفاصلة fأكتب معادلة المماس لمنحني الدالة .5

 : 10مسألة   
: كما يلي  المعرفة على Qنعتبر الدالة     :الجزء الأول      3 22 6 6 3Q x x x x    

 . Q أدرس تغيرات الدالة (1

 المعادلة بين أن (2  0Q x   تقبل حلا وحيدا   0,4 :حيث 0,3  . 

 إشارة  x حدد حسب قيم (3 Q x . 
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المعرفة علي  fةنعتبر الدال: الجزء الثاني 1  كما يلي:  
3 23 4

1

x x x
f x

x

  



و fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس  

1x بين أنه من أجل كل عدد حقيقي (1    لدينا    2 5
2 1

1
f x x x

x
   


 

 .احسب النهايات عند حدود مجموعة التعريف  (2

 .ثم شكل جدول تغيراتها   f أدرس اتجاه تغير الدالة (3

احسب (4   2lim 2 1
x

f x x x


     و   2lim 2 1
x

f x x x


      وما هو تفسيرك الهندسي للنتيجة. 

أدرس الوضع النسبي للمنحني (5 fC بالنسبة للمنحني P 2الممثل للدالة 2 1x x  . 

     بين أن (6   
15

2
2 1

f 


 


 وأستنتج حصرا لـ   f  . 

أرسم (7 P و fC . 
  : 01مسألة      

 :كما يلي  المعرفة على Qنعتبر الدالة     :الجزء الأول        3 22 1Q x x x   

 . Q أدرس تغيرات الدالة (1

 برهن أن المعادلة (2  0Q x   تقبل حلا وحيدا  . 

1احسب (3

2
Q
 
 
 

   ، 1Q  ثم أعط حصرا للعدد 110 بتقريب. 

 إشارة  x قيم حدد حسب (4 Q x . 

  :كما يلي  fةنعتبر الدال  :الجزء الثاني   21 1

3
f x x x

x

    
 

 و ،    fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس. 

غير معدوم إشارة xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي (1 f x من إشارة Q x   . 

 .  f أدرس اتجاه تغير الدالة (2

 :برهن أن  (3  1

6 2

a
f

a
     واستنتج حصرا لـ  f  . 

نقطة من Iلتكن (4 fC و -1 فاصلتها ،J نقطة من fC تحقق أن المستقيم 1 فاصلتها IJ مماس للمنحني fC عندJ  

عين معادلة المماس (5 T للمنحني fC عندI . 

أدرس الوضع النسبي للمنحني (6 fC   بالنسبة لهذا المماس. 

أرسم (7 fC 2ونستعمل

3
  . 
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  : 00مسألة 
   f  دالة عددية معرفة على 1   كما يلي: 

2 3

1

x
f x

x





 

ويرمز بـــ    fC الى المنحنى الممثل للدالةf فى المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس ; ,O i j  
,الحقيقةعين الاعداد  .1 b,ac   بحيث: 

1

c
f x ax b

x
  


 

 .عند أطراف مجالي مجموعة تعريفها  fاحسب نهايات الدالة .2

أثبن ان المنحنى .3 fC  يقبل مستقيما مقاربا موازيا لمحور التراتيب يطلب تعيين معادلته. 

أثبت أن المستقيم .4  الذي معادلتهy x 1  مستقيم مقارب مائل للمنحنى fC  

أدرس وضعية المنحنى .5 fC بالنسبة للمستقيم  .  

من xأثبت أنه من أجل كل .6 1   فإن:    
 2
1 3

1

x x
f x

x

 
 


 

 .على مجالى مجموعة تعريفها وشكل جدول تغيراتها  fعين إتجاه تغير الدالة .7

معادلة المماسأكتب  .8 D للمنحنى fC  0عند النقطة ذات الفاصلة  . 

أثبت أن النقطة  .9 1; 2A   هي مركز تناظر للمنحنى fC  . 

أرسم كلا من .10  و D  و fC ، عين بيانيا قيمm حتى يكون للمعادلة f x m  حلان مختلفان. 
 :  00مسألة 

المعرفة على  f الدالة  1   بــ   : 
 

3 2

2

4 8 4

1

x x x
f x

x

  



و         fC   تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j. 

 .عند أطراف مجموعة التعريف  fأحسب نهايات الدالة   -أ  (1

 .تهاو شكل جدول تغيرا  fأدرس تغيرات الدالة    -ب     

1xبحيث يكون من أجل كل عدد حقيقي dو   a ،b  ،cعين الأعداد الحقيقية  -أ  (2    : 
 21
cx d

f x ax b
x


  


 

ماذا تستنتج بالنسبة للمنحني  - ب fC و المستقيم d  2الذي معادلتهy x  ؟ برر . 
حدد وضعية - ت fC بالنسبة للمستقيم d لتكن ،A نقطة تقاطع fC و d . 

أرسم (3 fC و d .  

 بين أن المعادلة  (4  0f x   تقبل حلا وحيدا على المجال ;1 210تنتج قيمة مقربة إليواس للعدد  . 

بين أن المنحني (5 fC يقبل مماس T يوازي المستقيم d  عند نقطة يطلب تعيين إحداثياتها. 
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اكتب معادلة المماس (6 T عند هذه النقطة . 

استنتج بيانيا عدد حلول المعادلة (7 f x x m  حيثm  وسيط حقيقي. 

اصل نقط تقاطع  المنحنيوبين أن ف (8 fC مع المستقيم الذي معادلتهy x m  هي حلول المعادلة E  التالية: 

   22 2 7 4 0m x m x m      

عدد حلول المعادلةmجد حسب قيم  (9 E . 

 :  00مسألة 

: المعرفة كما يلي  fلتكن الدالة 
2

2 2

x ax b
f x

cx dx

 


 
,حيث  ,c b a وd و    أعداد حقيقية fC المنحنى الممثل للدالةf  في مستوي

منسوب الى معلم متعامد ومتجانس  ; ,O i j. 

,الحقيقية أوجد الاعداد      :الجزء الأول  ,c b a وd علما أن المنحنى fC الممثل للدالةf : 

 .لا يقبل مستقيم مقارب موازي لمحور الفواصل    (((111

2x :يقبل مستقيم مقارب موازي لمحور التراتيب معادلته    (((222    

يشمل النقطة   (((333 1, 2A    5ويقبل عندها مماسا معامل توجيهه  - . 

حيث  fDمن xنضع من أجل كل عدد حقيقى      :الجزء الثاني    ;2 2;fD    : 
2

2

x x
f x

x





 

 . fDعند أطراف مجال تعريفها fأحسب نهاية الدالة   (((111

أحسب   (((222 lim 3
x

f x x


    ماذا تستنتج ؟ ، 

fD :من xاحسب من أجل كل عدد حقيقي   (((333 f x وشكل جدول تغيرات الدالةf. 

fD  :من xتحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي   (((444   4 10f x f x   ماذا تستنتج ؟ 

أرسم   (((555 fC . 

: عدد وإشارة حلول المعادلة mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي      :الجزء الثالث  2 1 2 0x m x m    
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     :  00مسألة 

نعتبر الدالة      :الجزء الأول 
mf  الحقيقى للمتغيرx و الوسيطm المعرفة على 3   23:  كما يلي

3
m

x mx
f

x





و     

mf
C منخناها

 فى المعلم المتعامد والمتجانس ; ,O i j. 

 .إلى كل منحنياتها  تنتمى Aبين انها توجد نقطة وحيدة     ---111

 .تتغير دوما في نفس الاتجاه  fالتى تجعل الدالة mماهي قيم   ---222

 .تقبل قيمة حدية صغرى وعظمى  fالتى تجعل الدالة mما هي قيم   ---333

المعرفة gنعتبر الدالة      :الجزء الثاني    5g x f x  5 أيm  

 . gأدرس تغيرات الدالة      ---111

برهن أنه يوجد نقطتين من    ---222 gC  أكتب معادلة أحد المماسين و  2يكون عنها ميل المماس يساوي 

,  عين    ---333 ,    حيث :  
3

g x x
x

   


و   
gx D  و   , ,    

 . مركز تناظر wبرهن أن النقطة  و  wبرهن أن المنحنى يقبل خطين مقاربين ثم عين نقطة تقاطعمهما    ---444

انشئ المنحنى    ---555 gC.   

666---    m عدد حقيقى ، ناقش حسب قيمm  عدد و إشارة حلول المعادلة:   23 2 5 6 0x m x m    

:المعرفة كمايلى  hنعتبر الدالة       :الجزء الثالث  
23 5

3

x x
h x

x





 

 . hالدالة  عين مجموعة تعريف   ---111

0عند hأدرس قابلية إشتقاق الدالة    ---222 0x . 

 . hأدرس شفعية الدالة    ---333

أكتب   ---444 h x   أرسمو  بدون رمز القيمة المطلقة hC  أنطلاقا من gC. 
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  :بــ   دالة معرفة على f   :  00مسألة   3 1

1

x

x

e
f x

e





و         fC  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس  ; ,O i j. 

احسب  (1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


 . 

 .جدول تغيراتها  ، ثم شكل   fادرس اتجاه  تغير الدالة (2

حدد معادلات المستقيمات المقاربة للمنحني (3 fC  . 

x   :بين أنه ، من أجل كل عدد حقيقي (4    2f x f x    وفسر النتيجة هندسيا. 

بين ان المنحني (5 fC يقبل مماسا T  يطلب تعين معادلته  1معامل توجيهه يساوي. 

احسب احداثيي نقطة تقاطع المنحني (6 fC مع محور الفواصل ثم ارسم كلا من T  و fC . 

:عدد وإشارة حلول المعادلة  mناقش بيانيا قيم الوسيط الحقيقي (7 3 1xm e m   

 

  : 00مسألة  

I) لتكن الدالةg كما يلي  المعرفة علي :     2 1xg x x e   

 .وعند  عين نهايتي الدالة عند -1

 . gادرس تغيرات الدالة  -2

 . gشكل جدول تغيرات الدالة -3

بين أن المعادلة -4  0g x  تقبل حلين  و 1,2بحيث 1,1  1,8 و 1,9 

إشارة استنتج -5 g x علي . 

II) نعتبر الدالةf كما يلي  المعرفة علي  :  1x

x

e
f x

e x





و     fC في مستوي منسوب الي المعلم  تمثيلها البياني  ; ,O i j  

احسب  -1 lim
x

f x


و   lim
x

f x


 . 
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x  :بين أنه ، من اجل كل عدد حقيقي -2   
 2x

g x
f x

e x
 


 . 

 ، ثم شكل جدول تغيراتها  fاتجاه تغير الدالةاستنتج  -3

: بين أن  -4  1

1
f 





وعين حصرا للعددين  f   و f  . 

ارسم -5 fC  . 

  : 00مسألة   

  :  يلي كما  المعرفة على  fنعتبر الدالة   2

1x
f x x

e
 


و .        fC   تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس. 

احسب (1   f x f x  من أجل كل عدد حقيقيx ثم استنتج ان النقطة 0;1 مركز تناظر للمنحني fC . 

احسب (2 lim
x

f x


ثم استنتج  lim
x

f x


 . 

 .شكل جدول تغيراتها  ، ثم fادرس اتجاه تغير الدالة (3

yبين ان المستقيم ذا المعادلة (4 x مستقيم مقارب مائل للمنحني fC بجوار . 

احسب (5   lim 2
x

f x x


  النتيجة بيانيا  ، ثم فسر. 

 بين أن المعادلة (6  0f x   تقبل حلا وحيدا  1,7بحيث 1,6  . 

يكون العدد kالحقيقي  من اجل أي قيمة للعدد (7   حلا للمعادلة f x k . 

ارسم  (8 fC  ومستقيميه المقاربين. 

 

          :  00مسألة 

I.  الدالةنعتبرg كما يلي   المعرفة على:    1xg x e x       

 . علي gأدرس تغيرات الدالة  (1

   بين  أن المعادلة (2  0g x  تقبل حلا وحيدا 1,3   : حيث   على 1,2  

استنتج إشارة (3 g x على . 

II.   نعتبر الدالةf كما يلي  المعرفة على:  
1

x

x

xe
f x

e



وليكن ،      C المنحنى البياني للدالةf في معلم متعامد ومتجانس 

 ; ,O i j  
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  :بين أن  (1   
 21
x

x

e g x
f x

e
 


 . fثم استنتج اتجاه تغير الدالة    

: بين أن  (2  1f    ثم استنتج حصرا للعدد f    . 

عين معادلة المماس (3 d للمنحني C ثم ادرس الوضع النسبي بينهما  0 عند النقطة ذات الفاصلة ، . 

بين أن المستقيم (4  ذا المعادلةy x مقارب مائل للمنحني C عند ، 

ادرس  وضعية (5 C بالنسبة  إلى   )نقبل أن :lim 0
xx

x

e
 (  ،  رسمثم  و C و  d  في نفس المعلم. 

 

 :  00مسألة 

 :كما يلي  المعرفة على gلتكن الدالة   :أولا    21 bxg x ax e  

و   gC  نحني   المتمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس بالشكل المقابل و مماس
 T  0في النقطة ذات الفاصلة                                                                                           .                       

: بقراءة بيانية عين  .1 1g   ، 0g  ، 0g  

جد معادلة المماس للمنحني .2 gC  0عند النقطة ذات الفاصلة . 

حل المعادلة .3  0g x  الدالة ، ثم شكل جدول إشارة الدالةg . 

: باستعمال النتائج السابقة اثبت أن  .4   21 xg x x e  

 :كما يلي  دالة معرفة علي f: ثانيا    21 xf x x e    ، fC تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j 

احسب .1 lim
x

f x


وبين أن   lim 0
x

f x


  وفسر النتيجة هندسيا. 

x  :أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي .2   f x g x  

 .تغيراتها ثم أعط جدول   fالدالةاستنتج اتجاه تغير  .3

استنتج دون حساب .4 
0

1
lim
x

f x

x

 
 
 

 .وفسر النتيجة هندسيا  

اكتب معادلة المماس .5 T للمنحني fC  0عند النقطة ذات الفاصلة . 

ارسم .6 T  و fC المجال على 2;  . 

: عدد وإشارة حلول المعادلة  mناقش بيانيا ، حسب قيم الوسيط الحقيقي .7 f x m  
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 :بـ   الدالة العددية المعرفة على k :ثالثا    2 1k x f x  

 . اشكل جدول تغيراته، ثم kاعتمادا على مشتقة الدوال المركبة ، عين اتجاه تغير الدالة .1

 : 01مسألة 

I) لتكن الدالةf  يليكما  المعرفة علي  :  2x xf x ae be c    و fC تمثيلها البياني 

بحيث المنحني البياني cو bو  aعين -1 fC يشمل النقطةO والدالة المشتقةf  3تنعدم من اجل
ln
4

x   1والمستقيم الذي معادلتهy  
مستقيم مقارب للمنحني fC  بجوار .  

II)  2: نأخذ فيما يليa   3وb     1وc  . 

احسب -1 lim
x

f x


، ماذا تستنتج بالنسبة للمنحني   fC ؟ 

احسب -2 lim
x

f x


 .  

 .و شكل جدول تغيراتها  f ادرس اتجاه تغير الدالة -3

حدد نقط تقاطع المنحني -4 fC  مع حامل محور الفواصل 

عين معادلة المماس للمنحني -5 fC  0عند النقطة التي فاصلتها . 

احسب -6 
lim
x

f x

x
 (لشعبتي الرياضيات والتقني رياضي فقط    )وفسر النتيجة هندسيا    

ارسم  -7 fC . 

 :  00مسألة 

I) g كما يلي  دالة عددية معرفة  علي:      2 4 4 xg x x e   

 . gادرس تغيرات الدالة -1

 المعادلةبين ان  -2  0g x  تقبل حلين أحدهما معدوم والأخر  1,6:حيث 1,59  . 

استنتج إشارة -3 g x علي . 

II) نعتبر الدالةf   المعرفة علي كما يلي  :  2 1

2 1

x

x

e
f x

xe





و      fC  تمثيلها البياني. 
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x :     من عدد حقيقي أنهأجل كل بين  -1   
 22 1

x

x

e g x
f x

xe
 


 

احسب -2 lim
x

f x


و   lim
x

f x


 .ثم فسر النتائج هندسيا  ،   

 .  fادرس تغيرات الدالة -3

المعادلة حل في -4  0f x   ثم استنتج إشارة ، f x . 

: بين أن  -5  1

1
f 





، ثم عين حصرا للعدد   f  . 

ارسم المنحني -6 fC . 

:حلول المعادلة  وإشارة، عدد  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي -7 2 2 1 0xmx m e     

 : 00مسألة 

: كما يلي  *المعرفة علي  fنعتبر الدالة العددية     1

1x
f x x

e
 


و       fC في المستوي المنسوب الي معلم متعامد  تمثيلها البياني

ومتجانس  ; ,O i j 

 . وفسر النتائج هندسيا  اطراف مجموعة التعريف يات عندااحسب النه -1

 .جدول تغيراتها  مجال من مجالي تعريفها ثم شكل كل علي fادرس اتجاه تغير الدالة -2

بين أن المنحني -3 fC يقبل مستقيمين مقاربين مائلين   و    معادلتيهما علي الترتيب:y x  1وy x  . 

ادرس وضعية -4 fC بالنسبة الي كل من   و  . 

1اثبت أن -5
0;
2

  
 
 

هي مركز تناظر للمنحني  fC  

ان المعادلةبين  -6  0f x   تقبل حلين  و بحيثln 2 1 1,4 و 1,3  

مماسات للمنحني هل توجد -7 fC المستقيم  ازيتو  ، ارسم  ،    ثم المنحني fC. 

:، عدد وإشارة حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي -8 1 xm e m  
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  : 00مسألة 

 :كما يلي  المعرفة على gلتكن الدالة   :أولا   4

2

x

x

e
g x ax b

e
  


  عددان حقيقيان bو  aحيث 

 نرمز بـ   gC تجانسالمتعامد والمعلم الم المستوي المنسوب الي لتمثيلها البياني في ; ,O i j                                          

بحيث  bو aعين - gC  يشمل النقطة ln 2;l 2A n ويقبل عند النقطةA الفواصل  لمحور مماسا موازيا. 

 

:كما يلي  عرفة عليالم fنعتبر الدالة  :ثانيا   4
2

2

x

x

e
f x x

e
  


   

و                fC تجانسالمتعامد والمعلم الم المستوي المنسوب الى  تمثيلها البياني في ; ,O i j 

x  :بين أنه من أجل كل عدد حقيقي .1  8
2

2x
f x x

e
  


 

 . وعند احسب نهايتي الدالة عند .2

 .وشكل جدول تغيراتها  fالدالةادرس اتجاه تغير  .3

احسب .4   lim 2
x

f x x


   و   lim 2
x

f x x


 . 

استنتج ان .5 fC مقاربين  يقبل مستقيمين   و    يطلب اعطاء معادلة لكل منهما. 

بين أن المنحني .6 fC  يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين احداثييها. 

بين أن .7 fC يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  1,7:حيث 1,6  . 

ارسم  .8  و    و fC . 

 :  كما يلي على المعرفة hالدالة العددية   :ثالثا     2

h x f x    

 عين اتجاه تغير الدالة ثم شكل جدول تغيراتها  -
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 :  00مسألة 

المعرفة على  fنعتبر الدالة العددية   :أولا  0 كما يلي:  2

1

x

x

e
f x

e



و   fC  المنحنى الممثل للدالة فى المستوي المنسوب معلم متعامد

ومتجانس ; ,O i j 

، ثم استنتج أن المنحنى   fتغيرات الدالة  أدرس .1 fC  يقبل ثلاث مستقيمات مقاربة. 

بين أن النقطة .2 0;1  هي مركز تناظر للمنحنى fC. 

أحسب .3 ln 2f   ، ln3f ، 2ln3f . 

أدرس وضعية المنحنى .4 fC بالنسبة للمستقيم   2: الذي معادلتهy  

أرسم المنحني .5 fC  و المستقيمات المقاربة. 

:كما يلي  *المعرفة على gلتكن الدالة   :ثانيا   2

1

x

x

e
g x

e



 

أكتب .1 g x  بدون رمز القيمة المطلقة 

أرسم المنحنى  .2 gC وذلك ظمن معلم جديد. 

:ناقش بيانيا عدد و إشارة حلول المعادلة  .3 3 1 2x xe e    

:حيث  hلتكن الدالة   :ثالثا    h y x  2وx   0وy 

ln:بين أن  .1
2

x
y

x



 . 

البيانية للمنحنيينجد العلاقة  .2 fC  و hC 

عين المستقيمات المقاربة للمنحنى .3 hC  ثم أرسمه ،. 

 :  00مسألة   

:كما يلي     هي الدالة المعرفة على g      :أولا    4 4 2 xg x x e    

 .، وشكل جدول تغيراتها   gأدرس تغيرات الدالة .1

بين أن المعادلة .2  0g x  تقبل حلين أحدهما معدوم و الاخر  1,59حيث 1,60 

إستنتج إشارة  .3 g x . 
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: كما يلي  هي الدالة المعرفة  على f      :ثانيا   2 2

2x

x
f x

e x





و   fC   تمثيلها البياني فى المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد المتجانس 

 2cm:وحدة الطول هي 
بين أن .1 fC يقبل عند و عند  1مستقيمين مقاربين معادلاتهما على الترتيبy    0وy  . 

xبرهن أنه من أجل .2   فإن:     
 22x

g x
f x

e x
 


 

استنتج إشارة .3 f x  ثم شكل جدول تغيراتها. 

أحسب  .4 1f ثم استنتج إشارة ، f x. 

بين أن  .5  1
1

1
f 


  


 1الجزء  2المعرف فى السؤال حيث

استنتج حصرا للعدد .6 f   ( 210تدور النتائج الى ) 

أرسم .7 fC . 

:عدد و إشارة حلول المعادلة  mناقش بيانيا ، حسب قيم الوسيط الحقيقي .8  2 2 2 1xx e x m    

:كما يلي  هي الدالة المعرفة علىh    :ثالثا     2

h x f x    
احسب .1 h x  بدلالة f x  و f x 

استنتج إشارة  .2 f x . 
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 :  00مسألة 

 المعرفة على المجال fالدالة نعتبر          0;  كما يلي:       23ln lnf x x x   

و   fC التمثيل البياني للدالةf  في المستوي المنسوب إلى  معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j . 

0xبين أن المستقيم ذو المعادلة -1  مقارب للمنحني fC . 
أحسب -2 lim

x
f x


 . 

أحسب -3 f x حيثf  الدالة المشتقة للدالةf . 

حل في المجال -4 0;  المعادلة  3 2ln 0x    ثم المتراجحة  3 2ln 0x   مستنتجا إشارة f x. 

 . fشكل جدول تغيرات الدالة -5

حل في المجال -6 0;  :  0f x   وفسر النتيجة هندسيا. 

أنشئ -7 fC . 

  : 00مسألة  

 الدالة المعرفة على المجالg  :أولا  0;  كما يلي:    ln x
g x ax b

x
     عددين حقيقيين a ، b حيث  

بحيث المنحني a ، bعين العدد الحقيقيين   -     gC الممثل للدالةg يقبل في النقطة 1;0A  مماسا أفقيا. 

الدالة العددية المعرفة على المجال f :ثانيا  0;  كما يلي :   ln
1

x
f x x

x
   

 fC التمثيل البياني للدالةf  في المستوي المنسوب إلى  معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j . 

المعرفة علي المجال hنعتبر الدالة العددية (1 0;   كما يلي:    2 1 lnh x x x   
 ادرس تغيرات الدالةh . 
 احسب 1h ثم استنتج إشارة h x في المجال 0; . 
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 من x بين أنه من أجل كل عدد حقيقي (2 0;  :    
2

h x
f x

x
     

احسب (3 
0

lim
x

f x


و  lim
x

f x


 . 
 .وشكل جدول تغيراتها    fاستنتج اتجاه تغير الدالة (4
بين أن المنحني (5 fC يقبل مستقيما مقاربا مائلا بجوار . 
أدرس الوضعية النسبية للمنحني (6 fC بالنسبة إلى  1ذي المعادلةy x  . 
بين أن المنحني (7 fC يقبل مماسا T يوازي المستقيم   يطلب تعيين معادلة ديكارتية له. 

ارسم (8  ، T و fC . 

عدد نقط تقاطع المنحني mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي (9 fC مع المستقيم md  ذي المعادلة: y x m  . 

 

  : 00مسألة  

 الدالة المعرفة على المجال g  :أولا  0;  كما يلي:   2 2ln 1g x x x     . 

 . gادرس تغيرات الدالة -1
احسب -2 1g ثم استنتج إشارة g x في المجال 0; . 

الدالة العددية المعرفة على المجال f :ثانيا  0;  كما يلي  :   2

1
1 lnf x x
x

   
 

 . 

     fC التمثيل البياني للدالةf  في المستوي المنسوب إلى  معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j . 

قابلة للاشتقاق على المجال  fبين أن الدالة -1 0;  و أن :   
3

g x
f x

x
  . 

 .وشكل جدول تغيراتها    fاستنتج اتجاه تغير الدالة -2
 ليكن المنحني -3  الممثل للدالة   lnx x  علي المجال 0; . 

 ادرس وضعية fC بالنسبة إلى   ثم جد 2

1
lim ln
x

x
x

، ماذا تستنتج بالنسبة للمنحني   fC ؟ 
 ارسم  و fC . 

المعرفة علي المجال hنعتبر الدالة العددية -4 0;  كما يلي :  2

1
1 lnh x x
x

    
 

 
 اكتب h x   بدون رمز القيمة المطلقة. 
  رسم المنحنياشرح كيفية hC باستعمال المنحني fC ثم ارسم hC . 
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  : 00مسألة  

 المعرفة على المجال fالدالة نعتبر             0;2  كما يلي:   2 3 lnf x x x    

وليكن     fC التمثيل البياني للدالةf  5 الوحدة هي  ( في المستوي المنسوب إلى  معلم متعامد ومتجانسcm 1 )وcm  

0xبين أن المستقيم ذو المعادلة .1  مقارب للمنحني fC . 

احسب .2 f x حيث ،f  الدالة المشتقة للدالةf . 

عين إشارة .3 f x . 

 . fشكل جدول تغيرات الدالة .4

اكتب معادلة .5 T مماس المنحني fC  1عند النقطة ذات الفاصلة . 

بين أن .6 fC يقطع محور الفواصل في نقطتين فاصلتاهما و  0 :حيث 0,25  1,25و 1,50 . 

أنشئ .7 T و fC . 

 :  01مسألة 

 لتكنg الدالة المعرفة علي المجال 1;   حيث :   2 ln 1g x x ax b x     
3و 0يقبل مماسين موازيين لمحور الفواصل عند النقطتين ذات الفاصلتين  gبحيث المنحني البياني الممثل للدالة bو aعين العددين -

2
  

 لتكنf الدالة المعرفة على المجال 1;   حيث :   2 5 5ln 1f x x x x     
وليكن  fC تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j )  2 الوحدة هيcm (   

 .  -1،فسر النتيجة هندسيا عند  ثم عند  -1عند  fأدرس نهاية الدالة .1
 .ثم شكل جدول تغيراتها  fادرس اتجاه تغير الدالة .2
بين أن المنحني .3 fC يقطع محور الفواصل في نقطة فاصلتها من المجال 2,4;2,5 . 
ارسم .4 fC . 
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  : 00مسألة  

g نعتبر الدالة  :أولا  المعرفة على المجال   0;  حيث:    2 1 2lng x x x   

 . g ادرس تغيرات الدالة -1
إشارةاستنتج  -2 g x على المجال 0; . 
المعرفة على المجال fنعتبر الدالة العددية :ثانيا  0;  كما يلي  :   21 ln x

f x x
x


  . 

وليكن      fC تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس ; ,O i j  

 احسب -1 
0

lim
x
f x


 .ثم فسر النتيجة هندسيا   

  برهن أن -2
 2ln

lim 0
x

x

n
 -  يمكن وضع t x -    ثم احسب  lim

x
f x


 . 

من  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي -3 0;  فإن :     2
2

lng x x
f x

x


   . 

 .و شكل جدول تغيراتها  fاستنتج اتجاه تغير الدالة -4
بين أن المستقيم -5  ذي المعادلة y x مقارب مائل للمنحني fC عند. 
ادرس الوضع النسبي للمنحني -6 fC بالنسبة للمستقيم . 
 بين أن المعادلة -7  0f x   تقبل حلا وحيدا  0,3 :حيث 3,4 . 
ارسم -8  و fC . 
hنعتبر الدالة :ثالثا  المعرفة على المجال   ;0  حيث:    h x f x  . 

كيفية رسم المنحنياشرح  -1 hC انطلاقا من المنحني fC  ثم ارسمه. 

  :00مسألة  

   f  دالة معرفة  كما يلي :   ln xf x x e    و C  تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس . 

1xx  : يكون من xبين أنه من أجل كل (1 e   واستنتج أنf معرفة علي . 

 :تحقق من صحة المعلومات التالية  (2

 : لدينا  من xمن اجل كل - أ   ln 1 xf x x xe     
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: لدينا  0xمن أجل كل - ب  ln 1
xe

f x x
x

 
   

 
 

واستنتج ان المستقيم  وعند عند fعين نهايات الدالة (1 dذو المعادلة y x   مقارب مائل للمنحني C بجوار . 

ما هي نهاية (2  lnf x x   عند  ؟، وماذا تستنتج 

 .وشكل جدول تغيراتها  fادرس تغيرات الدالة (3

ارسم (4 d  ، C و  حيث  التمثيل البياني للدالةlnx x .  

  : 00مسألة  

: المعرفة علي كما يلي   fنعتبر الدالة                1 ln 1 ln 2f x x x x       

        fC 2تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس والوحدةcm . 

احسب  -1 
1

lim
x

f x


 . 

   بين أن -2
1

lim ln 0
2x

x

x

    
 . عند  fثم استنتج نهاية 

بين أن المستقيم -3   1ذو المعادلةy x  هو مستقيم مقارب مائل للمنحني fC عند ثم أدرس وضعية fC بالنسبة الي
  . 

 .وشكل جدول تغيراتها   fأدرس تغيرات -4

أكتب معادلة المماس -5  0  عند النقطة التي فاصلتهاx  . 

بين أن المنحني -6 fC يقطع محور الفواصل في نقطة وحيدة فاصلتها  1: حيث
0

2
  . 

ارسم -7  و  ثم المنحني fC  . 

:    حلول المعادلة mناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي  -8  3

2
f x x m   . 
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 :  00مسألة 

المعرفة علي f نعتبر الدالة     0;  بالعبارة:   ln x
f x

x
  نسمي C في المستوي المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ا المنحني الممثل له 

احسب -1 lim
x
f x


و  

0

lim
x

f x


 .و فسر النتيجتين بيانيا  

من المجال  عدد حقيقي  بين أنه من أجل كل -2 0; :  2

1 ln x
f x

x

  

 . وشكل جدول تغيراتها  fادرس اتجاه تغير الدالة -3

بين أن المنحني -4 C يقبل نقطة انعطافE  يطلب تعيين احداثييها.  

المماس اكتب معادلة -5 D للمنحني C الذي يشمل المبدأO . 

ارسم  -6 D و C 

xm:عدد حلول المعادلة  mالموجب تماما  ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي -7 x 

 :  00مسألة  

I) نعتبر الدالة العدديةf  المعرفة علي المجال 0;  يلي كما  :  2

2ln
1

x
f x

x
      و fCفي المعلم تمثيلها البيان ; ,O i j  . 

احسب .1 
0

lim
x

f x


و  lim
x

f x


 .، فسر النتائج هندسيا  

علي المجال  fادرس اتجاه تغير الدالة .2 0; شكل جدول تغيراتها  ثم. 

ادرس وضعية المنحني .3 fC بالنسبة الي المستقيم   1معادلته الذيy  . 

اكتب معادلة المماس .4 T للمنحني fC  1في النقطة ذات الفاصلة . 

بين أن المعادلة .5  0f x  تقبل في المجال 0;1 حلا وحيدا 0.4حيث 0.3e e  . 

أنشئ .6 T و fC . 

II) لتكن الدالة المعرفة علي 0  كما يلي  :  2ln
1

x
h x

x
   وليكن hC  تمثيلها البياني في المعلم السابق. 

:  غير معدوم  xبين أنه من أجل كل عدد حقيقي .1    0h x h x   , ماذا تستنتج ؟ 

أنشئ المنحني .2 hC لمنحنياعتمادا علي ا fC . 

:، عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط .3 2ln 1x m x  
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 :  00مسألة 

:كما يلي  *دالة عددية معرفة على  f       :الجزء الأول  
2ln

1
x

f x
x

  

احسب .1 
0

lim
x

f x


و  
0

lim
x

f x


 .ثم فسر النتيجة هندسيا  

:فإن  0xاثبت أنه من أجل .2   ln
1 2

x
f x

x


  

احسب  .3 lim
x

f x


و  lim
x

f x


يمكن وضع) فسر هاتين  النتيجتين هندسيا   t x  . ) 

:غير معدوم فإن  xأثبت أنه من اجل عددحقيقى .4 
2

2

lnx 2
f x

x

  استنتج اتجاه تغير الدالةوf  وشكل جدول تغيراتها. 

حنىعين نقطتي تقاطع المن .5 fC مع المستقيم  1ذو المعادلةy  . 

أحسب  .6   f x f x  وفسر النتيجة هندسيا. 

اثبت أن المعادلة  .7  0f x  تقبل جلا وحيدا  حيث 1;0,5  وأعط حصرا لـــــ ، 0,1بتقريب . 

أثبت أن المنحنى .8 fC  يقبل مماسا  يشمل النقطة 0;1A  ويمس المنحنى fC  في نقطتين يطلب تعيين احداثييهما. 

أنشئ  .9 ،   و fC 

:إشارة وعدد حلول المعادلة  mناقش حسب قيم الوسيط الحقيقى .10 f x m  

:كما يلي  *دالة عددية معرفة على g     : لثانيالجزء ا 
2ln

1
x

g x
x

  

 .زوجية  gتحقق أن  .1

أنشئ  gدون دراسة تغيرات .2 gC إجابتك   برر. 
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 :  00مسألة 

الدالة المعرفة على   f        :الجزء الأول  1;D     كما يلي:   2 2ln 1f x x x     

عين .1 
1

lim
x

f x


و   lim
x

f x


  

بين أن المنحنى  .2 fC الممثل للدالةf   لا يقبل مقاربا مائلا عند . 

 .ثم شكل جدول تغيراتها   fأدرس اتجاه تغير  الدالة .3

أثبت أن المنحنى .4 fC  يقبل مماسا   يطلب كتابة معادلة له  1معامل توجيهه ،. 

5.   2مستقيم معادلتهy x    ، بين أنه مهما يكن  وسيط من   فإن   إحداثييها  نقطة واحدة يطلب تعيينيشمل  

بين أن المنحنى .6 fC يقطح حامل محور الفواصل في النقطةF  ذات الفاصلة 5:حيث 6 

هل يقطع  .7 fC المجالمحور الفواصل على 1;1 . 

أنشئ المنحنى .8 fC والمستقيم  .  

:حيث  gنعتبر الدالة          : الجزء الثاني   2 2ln 1g x x x    

 . gعين مجموعة تعريف الدالة .1

 .زوجية  gأثبت أن الدالة .2

بين أن المنحنى .3 gC  يقبل مماسين متعامدين يطلب تعيين معادلتيهما. 

أنشئ المنحنى .4 gC الممثل للدالةg بإستعمال المنحنى fC .  

: بعبارتها  المعرفة hلتكن الدالة     : لثالجزء الثا      1 ln 1h x x x x      بين أن ،:    ln 1h x x   . 

 


