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الॺʹʟʦة الॻȁʙʯة وزارة
الأولى الʸقاʟعة ثانȂʦات تʦʸॻʸॻن و أدرار لʦلایʯي الॻȁʙʯة مʗیʯȂʙي

2022 ȏمـا دورة رȂاضـــي تقʹـــي : الॺɹʵة

ونʶف سـاعات أرȁع : الʗʸة الȂʙاضॻات مادة في الʮȂʙʱʯي الȜॺالʦرȂا امʲʯان

: ʥʻʻالʯال ʥʻعʦضʦʸال ʗأح ʯʳǻار أن الʙʯʸشح على
: الأوّل الʦʸضʦع

( ȉنقا 03) الأول: ʥȂʙʸʯال
الʯالॻة: الʲالات ʥم حالة كل في ʙȂʙʮʯال مع خʠأ أو ʶǺح ʔأج

un =
∫ n+1

n
e1−xdx بـ: n عʗدॻʮʟعي كل أجل ʥم معʙفة عʗدǻة مʯʯالॻة (un) (1

e−
(
1
e

)n ȏاوʴǻ Sn = u0+u1+ ...+un الʦʸʱʸع
42n + (−1)n+1 ≡ 0[17] : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم (2∫ e

1
x ln xdx = 1

4
e2+ 1

2
: أن ʗʱن Ǻالʚʱʯئة الȜʸاملة Ǻاسʯعʸال (3

. 5616
7 الȜʵل على 7 الأساس ذو الʯعʗاد نʢام في ʔʯȜǻ ॻʮʟعي عʗد N (4

31042
5 هي: 5 الأساس ذو الʯعʗاد نʢام في N الॻʮʠعي العʗد كʯاǺة

( ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال{
u0 = 11
un+1 = 2+√

un −2
بـ: N على الʸعʙفة (un) العʗدǻة الʯʯʸالॻة ʙʮʯنع

3≤ un ≤ 11 : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥهʙب (1
un+1−un =√

un −2
(
1−√

un −2
)
: n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ȗقʲت أ) (2

. تقارȁها اسʯʹʯج ʤث ، تʸاما مʯʹاقʶة (un) الʯʯʸالॻة أن ʥّ̒ب ب)
0≤ un+1−3≤ 1

2
(un −3) : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب أ) (3

. lim
n→+∞un اسʯʹʯج ʤث 0≤ un −3≤ 8

(
1
2

)n
: n ॻʮʟعي عʗد ʟل أجل ʥم أنه اسʯʹʯج ب)

vn = ln(un −2) بـ: N على الʸعʙفة العʗدǻة الʯʯʸالॻة (vn) ʥؒʯل (4
. v0 الأول حʗها ʥʻʻتع ʔلʠǻ 1

2
اساسها هʹʗسॻة (vn) الʯʯʸالॻة أن ʥّ̒ب أ)

ثانॻة. مʙة lim
n→+∞un اسʯʹʯج ʤث n بʗلالة un و vn ʥم كلا ʔʯاك ب)

S = v1443+v1444+ ...+v2022 ʖʻح S الʦʸʱʸع ʔʴاح (5
. P = (u1443−2)× (u1444−2)× ...× (u2022−2) ʖʻح P الʗʱاء اسʯʹʯج ʤث

( ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال
11x−5y= 2........(E) : ʖʻح y و x ʥʻʲॻʲʶال ʥʻلʦهʱʸال ذات الʸعادلة ʙʮʯنع
y≡ 4[11] : فإن (E) للʸعادلة حلا Z2 ʥم (x; y) الʰʹائॻة ʕكان إذا أنه ʕʮأث أ) (1

4 ʥم 1 الʶفʲةصفʲة ʔأقل
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. (E) الʸعادلة حلʦل اسʯʹʯج ب)
b = 11n+4 و a= 5n+2 : نʷع . معʗوم ʙʻغ ॻɹॻʮʟا عʗدا n ʥȜॻل (2

b و a ʥدیʗللع ʙʮالأك الʙʯʵʸك ʤللقاس الȜʸʸʹة ʤॻɿال ʥʻع أ)
PGCD(a;b)= 2 ʦȜǻن ʖʻʲǺ n ʤॻɾ ʥʻع ب)

. بʻʹهʸا ʸॻɼا ʥʻʻأول b و a العʗدان ʦȜǻن ʖʻʲǺ n ʤॻɾ اسʯʹʯج ج)
10 على 2n للعʗد الإقلǻʗʻة القʸʴة بʦاقي n الʸعʗوم ʙʻغ الॻʮʠعي العʗد ʤॻɾ ʔʴح أدرس أ) (3

22016 العʗد أحاد ʤرق اسʯʹʯج ب)
2y−2x ≡ 8[10] : Ȗقʲوت (E) للʸعادلة حلʦل هي الʯي Z∗×Z∗ ʥم (x; y) الʰʹائॻات كل ʥʻع ج)

( ȉنقا 08) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال
g(x)= x+2− ex كʸایلي: [0;+∞[ الʱʸال على الʸعʙفة g العʗدǻة الʗالة ʙʮʯنع (I

. [0;+∞[ الʱʸال على g الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس (1
. 1,14<α< 1,15 : أن Ȗقʲوت، ]0;+∞[ الʱʸال على α وحʗʻا حلا تقʮل g(x)= 0 الʸعادلة أن ʥّ̒ب أ) (2

[0;+∞[ الʱʸال ʥم x الॻɿʲقي العʗد ʤॻɾ ʔʴح g(x) إشارة اسʯʹʯج ب)
f (x)= ex −1

xex +1
: كʸایلي f العʗدǻة الʗالة [0;+∞[ الʱʸال على نعʙّف (I I

∥ i⃗ ∥= 4Cm الʦحʗة
(
O; i⃗, j⃗

)
ʛانʱʯوم ʗعامʯم ʤمعل إلى الʦʴʹʸب ȏʦʯʴʸال في f للʗالة الʰʸʸل الʲʹʸʹى (

C f
)

f (x)= 1− e−x

x+ e−x : [0;+∞[ الʱʸال ʥم x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب أ) (1
lim

x→+∞ f (x) الʹهاǻة اسʯʹʯج ب)

f ′(x)= ex × g(x)
(xex +1)2 : [0;+∞[ الʱʸال ʥم x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب أ) (2

الʱʸال ʛنف على تغʙʻاتها جʗول شȜل ʤث، [0;+∞[ على f الʗالة ʙʻتغ اتʱاه اسʯʹʯج ب)
. f (α) للعʗد حʙʶا اسʯʹʯج ʤث، f (α)= 1

α+1
: ان ʥّ̒ب ج)

. 0 الفاصلة ذات الʹقʠة ʗʹع (
C f

) للʲʹʸʹي (T) الʸʸاس معادلة ʔʯاك (3

. (u(x)= ex − xex −1) ʖʻح ، f (x)− x= (x+1)×u(x)
xex +1

: [0;+∞[ ʥم x كل أجل ʥم أنه Ȗقʲت أ) (4
. u(x) إشارة واسʯʹʯج u(0) ʔʴاح ʤث [0;+∞[ الʱʸال على u الʗالة ʙّ̒تغ اتʱاه ادرس ب)

(T) ʤॻɿʯʴʸال إلى Ǻالʹॺʴة (
C f

) الʲʹʸʹى وضॻɹة اسʯʹʯج ج)
( 4Cm الʦحʗة ) (

C f
) والʲʹʸʹي (T) ʤॻɿʯʴʸال ʥم كلا انʵئ (5

. [0;+∞[ الʱʸال على f للʗالة F أصلॻة دالة ʥّ̒ع أ) (6
الʸعادلة ذا ʤॻɿʯʴʸال و ʔʻاتʙʯال مʦʲر و (T) الʸʸاس و (

C f
) Ǻالʲʹʸʹى الʗʲʸد ʚʻʲال مʴاحة ʔʴاح ب)

x= 1

4 ʥم 2 الأولصفʲة الʦʸضʦع إنʯهـــى
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: الhّاني الʦʸضʦع
( ȉنقا 03) الأول: ʥȂʙʸʯال

. R على الأصلʯʻان دالʯاهʸا G و F ، g(x)= x3

1+ x2 و f (x)= x
1+ x2 بـ: R على معʙفʯان دالʯان g و f

I2 =
∫ 1

0
g(x)dx ، I1 =

∫ 1

0
f (x)dx ʙʮʯنع و

الʯعلʻل: مع (ج) و (ب) ، (أ) الإجاǺات ʥʻب ʥم ʗʻحʦال الॻʲʶح الإقʙʯاح ʥʻع الʯالॻة الʲالات ʥم حالة كل في

F(x)= 2ln(1+ x2) (ج) F(x)= 1
2

ln(1+ x2) (ب) F(x)= ln(1+ x2) (أ) (1

I1 = 2ln(2) (ج) I1 = 1
2

ln(2) (ب) I1 = ln(2) (أ) (2

I1+ I2 = 2
∫ 1

0
xdx (ج) I1+ I2 = 1

2

∫ 1

0
xdx (ب) I1+ I2 =

∫ 1

0
xdx (أ) (3

I2 = 1
2

(1− ln(2)) (ج) I2 = 1− 1
2

ln(2) (ب) I2 = 1− ln(2) (أ) (4

( ȉنقا 05) الʰاني: ʥȂʙʸʯال

un+1 = un −1
un +3

: n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥوم u0 =α ʖʻح u0 الأول ʗʲǺها الʸعʙفة العʗدǻة الʯʯʸالॻة (un) (I
N على ثابʯة (un) الʯʯʸالॻة تʦؒن ʖʻʲǺ α الॻɿʲقي العʗد ʸॻɾة ʥّ̒ع •

u0 = 0 نʷع یلي ما في (II
un+1 = 1+ b

un +3
: n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم ʦȜǻن ʖʻʲǺ b الॻɿʲقي العʗد ʥّ̒ع (1

−1< un É 0 : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه Ǻالʙʯاجع ʥهʙب (2

. (un) الʯʯʸالॻة ʙʻتغ اتʱاه اسʯʹʯج ʤث un+1−un = −(un +1)2

un +3
: n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب أ) (3
. مʯقارȁة (un) الʯʯʸالॻة أن اسʯʹʯج ب)

vn = 1
un +1

بــ: N الॻɹॻʮʠة الأعʗاد مʦʸʱعة على الʸعʙفة (vn) الʯʯʸالॻة ʙʮʯنع (4

v0 الأول حʗها ʔʴاح و 1
2
أساسها حʴابॻة (vn) الʯʯʸالॻة أن ʥّ̒ب أ)

. lim
n→+∞un ʔʴواح n بʗلالة un ॺɸارة اسʯʹʯج ʤث، n بʗلالة vn ॺɸارة ʔʯاك ب)

S = 8
u0+1

+ 8
u1+1

+ ...+ 8
u2022+1

ʖʻح S الʦʸʱʸع ʔʴاح (5
( ȉنقا 04) :ʖالʰال ʥȂʙʸʯال

10 على 3n للعʗد الإقلǻʗʻة القʸʴة بʦاقي n الॻʮʠعي العʗد ʤॻɾ ʔʴح ادرس (1
14434n+2−2×1092n+1−11≡ 0[10] : n ॻʮʟعي عʗد كل أجل ʥم انه ʥّ̒ب (2

4 ʥم 3 صفʲة
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10< n≤ 25 و 7×3n+1−1≡ 0[10] ʖʻح n الॻʮʠعي العʗد ʤॻɾ ʥّ̒ع (3
. 9 الأساس ȏذ الʹʢام في y67y كʯابʯه و 3 الأساس ȏذ الʹʢام في xx02102 كʯابʯه A ʥȜॻل (4

7 الأساس ȏذ الʹʢام في A ʔʯاك (ج) ȏʙʵالع الʹʢام في A ʔʯاك (ب) y و x ʥّ̒ع (أ)
( ȉنقا 08) الʙاǺع: ʥȂʙʸʯال

h(x)= x2− ln x2 ب: R∗ على الʸعʙفة و x الॻɿʲقي ʙʻغʯʸال ذات عʗدǻة دالة h (I
h(x)> 0 : R∗ ʥم x حॻɿقي عʗد كل اجل ʥم أنه اسʯʹʯج ʤث ، h الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس •

f (x)= 1
2

(
− ln

(
x2)

x
− x− 2

x

)
: كʸایلي f العʗدǻة الʗالة R∗ على نعʙّف (II(

O; i⃗, j⃗
)
ʛانʱʯوم ʗعامʯم ʤمعل إلى الʦʴʹʸب ȏʦʯʴʸال في f للʗالة الʰʸʸل الʲʹʸʹى (

C f
) ʥȜॻول

lim
x→+∞ f (x) و lim

x→−∞ f (x) ʔʴاح أ) (1
بॻانॻا ʥʻʯʱॻʯʹال ʙʴف ʤث lim

x <→0
f (x) و lim

x >→0
f (x) ʔʴاح ب)

f ′(x)=−h(x)
2x2 معʗوم: ʙʻغ x حॻɿقي عʗد كل أجل ʥم أنه ʥّ̒ب أ) (2

تغʙʻاتها. جʗول شȜل ʤث f الʗالة ʙʻتغ اتʱاه ادرس )ب)
C f

) وضॻɹة ادرس ʤث (
C f

) للʲʹʸʹى مقارب ʤॻɿʯʴم y = −1
2

x : الʸعادلة ذا (∆) ʤॻɿʯʴʸال أن ʥّ̒ب ج)
. (∆) لـ Ǻالʹॺʴة

. f الʗالة شفॻɹة تʯʹʯʴج و f (x)+ f (−x)= 0 و −x ∈R∗ : R∗ ʥم x كل أجل ʥم أنه Ȗقʲت أ) (3
. ]0,3;0,4[ الʱʸال في α حلاوحʗʻا تقʮل f (x)= 0 الʸعادلة أن ʥّ̒ب ب)

. له حʙʶا ʥʻʻتع ʔلʠǻ β ʙآخ حلا تقʮل f (x)= 0 الʸعادلة أن اسʯʹʯج ج)
معادلʻʯهʸا. كʯاǺة ʔلʠǻ (∆) ʤॻɿʯʴʸال یʦازȂان (T2) و (T1) ʥʻاسʸم ǻقʮل (

C f
) الʲʹʸʹى أن ʥّ̒ب أ) (4(

C f
) و (T2) ، (T1) ، (∆) انʵئ ب)

f (x)=−1
2

x+m : الʸعادلة حلʦل إشارة و عʗد m الॻɿʲقي Ȋॻسʦال ʤॻɾ ʔʴح و بॻانॻا ʜناق ج)

تʻʰʸلها (Ck) ، k(x) = 1
2

(
− ln(x+1)2

x+1
− (x+1)− 2

x+1

)
+2 بــ: R\ {−1} على معʙفة عʗدǻة دالة k ʥؒʯل (5

الॻʮاني
مʠلʦب) ʙʻغ (الإنʵاء (Ck) الʲʹʸʹى إلى (

C f
) الʲʹʸʹى ʦʲǻل ȊॻʴǺ تȂʦʲل ʗجʦی أنه ʥّ̒ب ⊕

f لـ أصلة دالة هي F(x) = 1
2

(
−1

2
x2− 1

4
[
ln(x2)

]2−2ln |x|
)
بـ: R∗ على الʸعʙفة F الʗالة أن ʥّ̒ب أ) (6

R∗ على
lim

λ→+∞
A(λ) ʔʴاح و A(λ)=−

∫ λ

1
f (x)dx الʯالي الʯؒامل ʔʴاح. λ> 1 ʖʻح حॻɿقي عʗد λ ب)

4 ʥم 4 الʰانيصفʲة الʦʸضʦع إنʯهـــى


