


 
2 

 

: )التمرٌه الثالث 
 

وقاط 40
 

) 

)نركٍ )nv كًاٌهً : انًررانٍح انًؼسفح ػهى 
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n:0nvأشثد أَّ يٍ أظم كم ػدد طثٍؼً  (1 . 

 .nتدلانح  nvأكرة ػثازج  (2

)تٍٍ أٌ (3 )nv  .ُْدصٍح ٌطهة ذؼٍٍٍ أصاصٓا ٔ حدْا الأٔل 

نٍكٍ  (4
nS  :ً0انًعًٕع انًؼسف كًاٌه 1 ..........n nS v v v    

  .nتدلانح  nSأحضة    

تٍٍ أٌ  (5
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   

: ) التمرٌه الرابع
 

وقاط 70
 

) 

I. ٍنرك
 

g
 

 : تــ انؼددٌح انًؼسفح ػهىاندانح   21  xx xeg =   + 4   . 
 .   ٔشكم ظدٔل ذغٍساذٓاg أدزس إذعاِ ذغٍس اندانح (1
إشازج  xإصرُرط حضة لٍى  (2  xg  ػهى   . 

II. نركٍ اندانح انؼددٌح f2:  كًا ٌهً انًؼسفح ػهى( ) (2 1) 1xf x x e x     ٍٔنٍك fC  ًذًصٍهٓا انثٍاًَ ف

,   انًضرٕي انًُضٕب إنى يؼهى يرؼايد يرعاَش ,O i j
 

 صى( 2)انٕحدج .    ( )

f ػٍٍّ َٓاٌح اندانح  (1
 

 .   - ٔػُد 

 .   ٔشكم ظدٔل ذغٍساذٓاf أدزس إذعاِ ذغٍس اندانح (2
3)  ٌّ نًُحًُا تٍٍّ أ   fC يمازب يائم يضرمٍى  ٌمثم       1ح ريؼادنy x  تعٕاز-    . 
أدزس ٔضؼٍح انًُحًُ (4   fC هًضرمٍىتانُضثح ن         . 

)أكرة يؼادنح انًًاس  (5 )T نهًُحُى   fC ػُد انُمطحO. 

ٍٍ أٌ انًُحُى ت (6   fC .ٌمثم َمطح إَؼطاف ٌطهة ذؼٍٍٍ إحداشٍٍٓا 

ٍٍانًضرمًٍ َشىءأ (7       ٔ( )Tٔانًُحُى   fC   . 

2)2 تٍاٍَا حضة لٍى انٕصٍظ انحمٍمً ػدد ٔ إشازج حهٕل انًؼادنح :َالش  (8 1) 1xx e x x m     

III.  تئصرؼًال انًكايهح تانرعزئح
 

 

أحضة انركايم  (1
1

2

0
(2 1) xx e dx 

أحضة يضاحح انحٍز انًضرٕي انًحدد تانًُحُى  (2   fC  انًًاس ٔ( )T  : ٍٍانًضرمًٍٍٍ ذٔ انًؼادنر ٔ

0x   ٔ1x  
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 المىضىع الثاوً

 وقاط( 4: )التمرٌه الأول

)انًُحٍٍٍُ  )fCٔ( )gC  ًٍٍْا انرًصٍهٍاٌ انثٍاٍَاٌ ػهى انرٕانً نهدانرٍٍ انؼددٌرf ٔg  انًؼسفرٍٍ ػهى انًعال

 0; : ًكًاٌه ( ) ln( )f x x ٔ
2( ) (ln )g x x  فً انًضرٕي انًزٔد تًؼهى يرؼايد ٔ يرعاَش( ; ; )o i j. 

I.  َثحس ػٍ انًضاححA تٕحدج انًضاحح ( نهحٍز انًضرٕي انًظهم (. 

َضغ:       
1

ln( )
e

I x dx   ٔ2

1
(ln )

e

J x dx  

ذحمك أٌ اندانح  انًؼسفح ػهى انًعال  (1 0;  : ًكًاٌه 

( ) lnF x x x x   دانح أصهٍح نهدانح انهٕغازٌرى ًْ 

 .Iإصرُرط  .انٍُثٍسي 

2Jأٌ : تسٍْ تئصرؼًال انًكايهح تانرعزئح  (2 e I  

 .Jشى إصرُرط        

 .Aأػظ لًٍح نهؼدد  (3

II.  يٍ أظم كمx يٍ انًعال 1;e َضغM يٍ انُمطح 

)انًُحُى  )fC  فاصهرٓاx  ٔN انُمطح يٍ انًُحُى( )gC  نٓا َفش انفاصهح يٍ أظم أي لًٍح نهؼددx. 

 . MNذكٌٕ أػظًٍح ؟ أحضة انمًٍح انؼظًى نهؼدد MNانًضافح 

 وقاط( 5) :التمرٌه الثاوً

I.  صٕداءذحًم انسلى  4كسٌاخ يرًاشهح لا َفسق تًٍُٓا تانهًش ، يُٓا  9ٌحرٕي كٍش غٍس شفاف ػهى ٔ،

)شلاز كسٌاخ صفساء ذحًم انسلى  1)   حٍس (  ٌٍٔكسٌرٍٍ تٍضا ٔ،)ػددطثٍؼً غٍس يؼدٔو

 .1ذحًلاٌ انسلى 

 َضحة ػشٕائٍا يٍ ْرا انكٍش شلاز كسٌاخ فً آٌ ٔاحد.        

 داز انرانٍح :حأحضة إحرًال الأ (1

         A       ، "صحة ػهى الأكصس كسٌح تٍضاء"            B ."صحة شلاز كسٌاخ ذحًم َفش انؼدد" 

        C صحة كسٌرٍٍ تانضثظ ذحًم انسلى"( 1) " 

II.  ًنٍكٍ انًرغٍس انؼشٕائX  انري ٌسفك  تكم ػًهٍح صحة يعًٕع الأزلاو  انًضعهح  ػهى انكسٌاخ

 إذا كاَد كم انكسٌاخ نٍضد صٕداء. 0انضٕداء انًضحٕتح، ٔ انري ٌأخر انمًٍح 

 .Xػٍٍ انمٍى انًًكُح نهًرغٍس انؼشٕائً  (1

 .Xػسف لإٌَ الإحرًال نهًرغٍس انؼشٕائً  (2

)أحضة الأيم انسٌاضٍاذً  (3 )E X  تدلانح. 

)يٍ أظم  حدد لٍى  (4 ) 1 2E X  . 
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  وقاط( 4) التمرٌه الثالث:

I. َؼرثس انًررانٍح انؼددٌح
 

      nu انًؼسفح ػهى
  

0 : تــ 9u  :nٔيٍ أظم كم ػدد طثٍؼً   =
  

 1 
21 3nnu u=  -

 

ٔنركٍ انًررانٍح
 

       nv  يٍ أظم كم ػدد طثٍؼًانًؼسفحn 6  :  حٍس   n nu=     v . 

1)  ٌّ تٍٍّ أ
 

       nv 
يررانٍح ُْدصٍح ٌطُهة ذحدٌد أصاصٓا

 
 .  ٔحدْا الأٔل

أكرة (2
 

nv تدلانحn  شى إصرُرط ػثازج       nuتدلانحn . 

 :  حٍس   nS  ٔnSَؼرثس انًعًٕػٍٍ 
 0 1 . . .n n   S =               v v v    ٔ   0 1  n n .  .  .u u u      S  =    . 

nتدلانح nSأحضة  (3
 
 . nتدلانح   nSشى إصرُرط  

II. َؼسف انًررانٍح       nwيٍ أظم كم ػدد طثٍؼً : تــn ندٌُا  :   n nw =             l n v  (حٍس  :  l n انٍُثٍسيى انهٕغازٌر)  

1)  ٌّ تٍٍّ أ
 

      nw 
يررانٍح حضاتٍح ٌطُهة ذحدٌد أصاصٓا

 
 .  ٔحدْا الأٔل

nأحضة تدلانح (2
 

0        :  انًعًٕع 1S     
n n

' '
  .  .  .w w w =              إصرُرط انُٓاٌح 

            
  l i m  

  
S    

  
n

' ' 
n  

   . 

  وقاط( 7) رابع:التمرٌه ال

I. g   دانح ػددٌح يؼسفح ػهى انًعال 0;D     : تـ
2( ) 1 ln( )g x x x   . 

 شى شكم ظدٔل ذغٍساذٓا. gادزس اذعاِ ذغٍس اندانح  (1

 . gاصرُرط إشازج اندانح   (2

II.  َؼرثس اندانح انؼددٌحf  انًؼسفح ػهى 0;D      : ًكانران
1 ln( )

( )
2

x
f x x

x
   . 

( )C  انرًصٍم انثٍاًَ نهدانحf  فً انًضرٕي انًزٔد تًؼهى يرؼايد ٔ يرعاَش( ; ; )O i j 2: حٍسi cm. 

 . فضس ُْدصٍا انُرٍعح انصاٍَح .0ٔ ػهى ًٌٍٍ  ػُد fأٔظد َٓاٌرً اندانح (1

)تٍٍ أٌ انًضرمٍى  (2 ) : ذا انًؼادنح
1

2
y x    ًُيمازب يائم  نهًُح( )C . 

)ادزس انٕضغ انُضثً نهًُحًُ  (3 )C تانُضثح إنى( ). 

:    Dٌُرًً إنى  xذحمك أَّ يٍ أظم كم  (4
2

( )
'( )

g x
f x

x
. 

 ػهى يعًٕػح ذؼسٌفٓا ، شى شكم ظدٔل ذغٍساذٓا . fاصرُرط اذعاِ ذغٍس اندانح  (5

)اكرة يؼادنح دٌكازذٍح نهًضرمٍى  (6 )T  ًُانري ًٌش انًُح( )C  ػُد انُمطح
3

(1; )
2

A . 

)أشثد أٌ انًؼادنح:  (7 ) 0f x   ذمثم حلا ٔحٍدا فً انًعال
1

;1
2

 
 
 

 . 

)ازصى انًُحًُ  (8 )C ًٍٍٍانًضرم ٔ( )  ٔ( )T. 

III.  َضغ يٍ أظمx  ٌُرًً إنىD    :2 21 1 1
( ) (ln )

2 2 2
h x x x x   . 

)'احضة  (1 )h x  يا ذا ذضرُرط ؟ . 

)يضاحح انحٍز انًضرٕي انًحدد تانًُحًُ Sأٔظد تانضُرًٍرس انًستغ (2 )C ًٔتانًضرمًٍاخ انر

1يؼادلاذٓا:  ; ; 0x x e y  . 




