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 الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية
 إعداد السيد حجاج براهيم    موضوع نموذجى                                                                                      

 إعداد الأستاذ يوسف يوسف                                          حان البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي               تام
               2020 :دورة                                                                  ,الرياضيات:  الشعبة

 د30 سا و04 :الرياضيات                                                                     المدة: اختبار في مادة  
 :على المترشح أن يختار احد الموضوعين الأتيين 

 الموضوع الأول
 (في كل التمارين تثمن كل محاولة جادة  مهما كانت بسيطة   )

 (  نقاط04 ): التمرين الأول
bغوخ معجوم  عجد طبيعي .  

لتكن nuالمتتالية المعخفة عمى *: nبـ :  gcd ;nu p n a .  
15aمن أجل  .1 أحدب الحجود الثلاثة الأولى لممتتالية nu. 
4aمن أجل  .2 نعتبخ العجدين الطبيعوونnو m2 حوثn mu u .     

4nبون  أن  - mu      . 
3) b عجد طبيعي.  

بون أنو من أجل كل عجد صحيح ندبي     gcd ; gcd ; :p a b p a b aq q  
  au و 0uأحدب (ب
nأثبت أن  (ج a nu u   ماذا يمكن القهل عن المتتالية   nu ؟
15aمن أجل. 4  أحدب  nu20202002من أجل 1441n      .  
 (  نقاط04 ): الثانيالتمرين 

  ءحمخاات كخيت4 يحهو 2U ، الكيذ الثاني اويتون  سهدتون يحهو كخيتون حمخاوين وكخو 1U أكياس متماثمة ، الكيذ الأول 3لجينا 
 .  ) كل الكخيات متمثمة ولانمود بونيا في الممذ (سهداء ت اكخو 4يحهو  3Uأما الكيذ الثالث 

 ثم ندحب كخة من الكيذ3U ونضعيا في الكيذ2U ثم ندحب كخة من الكيذ2U نضعيا في الكيذ1Uندحب كخة  من الكيذ
3U1 ونضعيا في الكيذU ونتهقف   . 
 . أنجد شجخة الاحتمالات المهافقة لمعطيات النز مبخزا عمويا احتمالات الحهادث)1
 . حمخاء 2Uأحدب إحنمال ان تكهن الكخية المدحهبة من الكيذ(2
  حمخاء؟2Uتكهن الكخية المدحهبة من الكيذ حمخاء ، ما احتمال ان 3Uمن الكيذ  إذا كانت الكخية المدحهبة)2
 عمى وضعو الاول 1Uبقى الكيذ فإذا  .( معطى غوخ معجوم عجد طبيعي) لممذاركة يجفع اللاعب:نقتخح المعبة التالية(3

 . إلا يخدخ مادفع  و 10DAالثالث  يخبح اللاعب سحب بعج ال
.  المتغوخ العذهائي الحو يمثل ربح أو خدارة اللاعب بجلالة X ليكن 

. حتى تكهن المعبة في صالح اللاعب ، ثم عون قيم  X عخّف قانهن المتغوخ العذهائي 
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 (  نقاط05 ): الثالثالتمرين 
 :المعادلةCحل في مجمهعة الأعجاد المخكبة.1  2 23 4 2 2 0z i z z      .( العجد الحكيقي غوخ معجوم ) 
في المدتهو المخكب المندهب إلى المعمم المتعامج والمتجانذ. 2 ; ,O i j

 
B,نعتبخ النقط .  AوC1 : التي لاحقاىاAz i   

،3 4Bz i  و Cz i   . حوث العجد الحكيقي غوخ معجوم  
B لطهيمة وعمجة العجد المخكب    اأعط تفدوخاىنجسي (أ A

C A

z z

z z




 

بون أن   (بـ  
2

C A B AB A

C A C A

z z z zz z

z z z z

 


 
 ثم إستنتج تفدوخاىنجسي لطهيمة وعمجة العجد المخكب   

2

C A B A

C A

z z z z

z z

 


   

بون أن .3    1 7 7C A B Az z z z i       
B, حتي تكهن النقط  عون قيم العجد الحكيقي ( أ AوC في إستقامية . 

 .A يكهن قائم فيABCالمثمث حتي تكهن  عون قيم العجد الحكيقي ( ب
1نضع .4

7
 عون ندبة وزاوية( أSالتذابو المباشخ الحو مخكده Aويحهل C إلىB ثم أعط الكتابة المخكبة لتذابو S. 

 ندمي (5 مجمهعة النقط Mمن المدتهو ذات اللاحقة zالتي تحقق :      2

A A C Cz z z z m z z z z    . 
طبيعة المجمهعة mالعجد الحكيقي حدب قيم  ناقر         وحجد عناصخىا في كل حالة. 

 (  نقاط07 ): التمرين الرابع
(I fالجالة العجدية ذات المتغوخx المعخفة عمىIRبالعبارة  

2 1xf x xe   .  
 و  fCتمثوميا البياني في مدته مندهب إلى معمم متعامج ومتجانذ  ; ,O i j

 
 ( 4cmوحجة الطهل ).

بون أن-1    0f x f x   ثم فدخ ىنجسيا النتيجة  . 
بوّن أن،-2 lim

x
f x


  ثمّ إستنتج  lim

x
f x


. 

x:بوّن أنو من أجل كل عجد حكيقي (أ-3   
22 12 1 xf x x e    .استنتج اتجاه تغوخ الجالةf و شكل ججول تغوخاتيا. 

:xبوّن أنو من أجل كل عجد حكيقي (ب.  و شكل ججول تغوخاتيا f استنتج اتجاه تغوخ الجالة     -
   

22 12 2 3 xf x x x e    ّبوّن أن  fC يقبل نقطة إنعطاف يطمب إحجاثياىا . 
2بون أن مجمهعة حمهل المتخاجخة   (4 11 0xe  ىي 1;1x  ثم إستنتج إشارة  

2 11 xx e  عمى المجال  1;1  . 

 بملاحظة -   
2 11 xx f x x e    إستنتج الهضع الندبي لممنحنى  fCو المدتكيم ذو المعادلة y x . 

أنّ بوّن  (ـ5   1 1f f   اإستنتج أن لمنحنى fC يقبل مماسون  T و 'Tيطمب تعوون معادلة ليما  متهازيان . 
ارسم المماس (  جـ  T و 'T و المدتكيم  والمنحنى  fC عمى المجال  1;1.   
 بحوث تقبل المعادلةmعوّن حدابيا  قيم الهسيط (أ-5 f x mxثلاث حمهل متمايدين .  
 من أجل أنو  بون (ب 0;m   فإأن مجمهعة حمهل المعادلة  f x mxىي    ln ;0; lnS em em . 
: بــِ IRالمعخّفة عمىhلتكن الجّالة(6  2 1u x x  . ّبوّن أن     1

'
2

u x
f x u x e  ثم إستنتج Fالجالة الاصمية لمجالة fعمىIR . 
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 الموضوع الثاني
 (  نقاط04 ): التمرين الأول

 .2010 الأصغر مه أو تساوي وعتبر مجمىعة الأعداد الطبيعية  

67: وعتبر المعادلة    (1     2011 1..........( )x y E  حيث     x و yعددان صحيحان . 

  2بيه أن المعادلة تقبل حلىلا في المجمىعة  (          أ

)خاصا للمعادلة   جد حلا (ب )E2ثم حل في المعادلة  ( )E. 

التي تحقق  A مه المجمىعة xعيه قيم(جـ 67 1 2011x  (x2011 بترديد 67يسمي عكىس او مقلىب) 

a   عدد صحيح وسبي 

بيه أن  (1 2 1 2011a    تكافيء  1 2011a    أو 1 2011a     
 .A مه المجمىعة 2011هما الىحيدان المساويان لعكىسهما بترديد 2010 و 1إستىتج أن العددييه (2
بيه أن (3 2010! 2010 2011.  

 (  نقاط05 ): التمرين الثاني
في المدتهو المخكب المندهب إلى المعمم المتعامج والمتجانذ ; ,O i j

 
B,نعتبخ النقط .  A B,لاحقاتيا عمى التختوب C و  Az z  

2Az : حوثCz و   ،2 2Bz i 2 وC Bz z  و D Cz z 
B,النقط  الذكل الاسي ثم أنذيء Bzأ أكتب ( أ (1 A   يطمب تهضيح طخيقة الإنذاءC و 

 معون  عمل إجابتك   OACBبون ان  الخباعى  (ب        

8بون أن(  أ (2 8 841
i i ii

e e e e
  

 
   

 
84cos   ثم إستنتج أن  الذكل الاسي لـ ىه

8

i

Cz e


 
  

 
  

tanبون أن (ب           2 1
8

 
  

 
   

82cosتحقق ان (  أ (3
8

i

C Az e z


 
  

 
 . 

 .يطب تعون عناصخه S بالتذابو A صهرة النقطة Cإستنتج أن  (     ب

1 ىيS بون ان الكتابة المخكبة لتذابو            - 2 2
'

2 2
z i z

 
   
 

  

' ىيS التحهيلDصهرة D'  لاحقة Dz'تحقق أن          

5 2 2

2
Dz


  

2 تحقق أن        

'

1

2
D Cz z 5ثم بون أن  2 2

cos
8 4

  
 

 
  

5)  مجمهعة النقطM من المدتهو ذات اللاحقة z حوث:A Bz z mz z  مع ، mالعجد الحكيقي .
طبيعة المجمهعة mالعجد الحكيقي حدب قيم  ناقر-      وحجد عناصخىا في كل حالة.  

N
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 (  نقاط04 ): التمرين الثالث
 .  ) كل الكخيات متمثمة ولانمود بونيا في الممذ (  كخيات بيضاء 04كخيات سهداء و 03 لجينا الكيذ  يحهو 

 وأما إذا كانت بيضاء  نضعيا جانبا و نندع أندحب كخة  من الكيذ إذا كنت سهداء نضعيا جانبا ثم ندحب كخة اخخو من الكيذ

 ( قبل كل سحب نتحقق إذا كانت كل الكخيات بيضاء نتهقف عن اسحب (كخة سهداء من الكيذ ثم ندحب كخة اخخ
  . i سحب كخة بيضاء او كخة سهداء في الدحب iN وiBنخمد بـ 

 أنجد شجخة الاحتمالات المهافقة لمعطيات النز مبخزا عمويا احتمالات الحهادث )1
  .قي الدحب الثاني بيضاء أحدب إحنمال ان تكهن الكخة المدحهبة (2
 الكخية  الثانية المدحهبة بيضاء؟  تكهن  ما احتمال ان الثالثة المدحهبة  بيضاء  إذا كانت الكخية)3
 .يخفق بكل تجخبة عجد الكخيات البيضاء المتبكية في الكيذ  بعج نياية التجخبة المتغوخ العذهائي الحو X ليكن (4

 ثم بون أن Xعون قيم  
8

1
35

P X   
 حوث X ثم عون قيم ب ، X عخّف قانهن المتغوخ العذهائي  ln 2 0P X     .

 (  نقاط07 ): التمرين الرابع

 المعخفة عمىnfلتكن الجالة ; بـ :  

 

; 0

0 0

n

x

n

n

f x xe x

f

 
 
 


  

 

   .عجد طبيعي غوخ معجوم nحوث  

وليكن nCتمثوميا البياني في المدتهو المندهب إلى المعمم المتعامج والمتجانذ  ; ,O i j
 . 

أحدب- أ (1 
0

lim
n

x

f x

x


 .فسر هىدسيا الىتيجة  
 (يطمب التهضيح كيفية الحداب  )  أحدب النيايات عنج أطخاف مجال التعخيف( أ (2
أحدب (  أ(3 nf ' xثم أدرس تغوخات الجالة nfحدب قيم n و شكل ججول تغوخاتيا  . 
 (ب 0 0A x ; y

 
طة من المنحنىقن nC0  حوثnx و   0nf ' x  .  

  . * المجمهعةnعنجما يمدحAعون المحل الينجسي لمنقطة     -
بون أن المنحنى (جـ   nC يقبل مدتكيما مقاربا مائلا  nمعادلتو  nC : y x n  . 
 أدرس الهضع الندبي لممنحنههن(د    nC و  1nC   
 1fشكل ججول تغوخات الجالة ( أ (4
بون ان المنحنى (ب    1C يقع تحت  0إداكانx و  1C يقع فهق    0إذاكانx   أنذيء  المنحنىثم 1C 
)في ىجا الدؤال نيتم بحل المعادلة  (5 ) 1nf x  من أجل *n 

)  يحققnuتحقق أنو يهجج عجد حكيقي وحوج (أ ) 1n nf u   1بون انثم

1

1( ) nu

n nf u e 

   . 
1 تحقق أنو من أجل كل(ب *

nu : n  و أن nuحل لممعادلةxln x n  
xمادا عمى رتابة الجالة تإع (ج xln x بون أن أن المتتالية  nu غوخ محجودة من الأعمى 
 فإنnبون أنو من اجل كل عجد طبيعي  غوخ معجوم(6    1 1n nf u  و  1 1n nf u .     

بون ان-   nuالمتتالية متدايجة تماما ثم إستنتج lim n
x

u


   . 
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