
ٔستاذ  ان:ا ةال  بلفاطمي محمد سف ٔولتصحيح الموضوع          7 من 1 صف  2017كالور ا

 

يمقراطية الشعبية رية ا   الجمهورية الجزا
رية التربية لولاية معسكروزارة التربية الوطنية                                المحمدية- نوية البوحميدي  مد

ضيات                                   كالور التعليم الثانوي  تصحيح لوم تجربية المادة ر   2017شعبة 
ٔول   الموضوع ا

  تمرن ل ٔولا   )نقاط   40: (  ا
لمستقيم  ) 1 تعيين تمثيل وسيطيا  D:  

نضع y t t   2(و ) 1(  من المعادلتينثم نعوض في(   
9:  نجد) 1(عاد الممن  0x y   ه 9x  و م t   .  

4: نجد )2(عادالمو من  0y z   ه 4z  و م t     
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تمثيل الوسيطي : ملاحظة  د ا س و ح    .ال
لمستوي إيجاد) 2 كارتية  معاد د 'P  شمل ي  و يوازي Aا P:  

ٔن المستو   يينبما  'P و   P واز ين فان  نم n'و  n يينظم االن الشعا
  لتالي يمكن ذمرتبطان خطيا و  ٔ 

 ' 1; 1;1n n 
   

   لتعويض:  1طريقة 
ينا ' 1; 1;1n 


ه معاد   لمستوي و م ظمي  'P  0من الشكلx y z d     داثيات النقطة ٕ في  Aنعوض 

0A: المعاد نجد A Ax y z d     1ٔي 1 2 0d      ه 4d وم     
لمستوي  كارتية  إذن معاد د 'P  4: هي 0x y z     

   الجداء السلمي:  2طريقة 
لتكن  ; ;M x y z  النقطة من الفضاء.  

  'M P  معناه'AM n
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نٔ) 3 اثبات  D  يقطع 'P  في النقطة ' 6;3;1A :  
نعين تقاطع  D مع  'P  : كون ف     ' 'P D A   

داثيات النقطة لتالي إ ل الجم A'و :هي 
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إذن   ' 6;3;1A  

لمستقيم ) 4 تعيين تمثيل وسيطيا    شمل ي  و يوازي  A ا P  و يقطع D:
 : ينا         ' 'P D A    ه و م 
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A P
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ج    ه ي : م   ' 'AA P   

ٔن المس  توي بما  'P يوازي P  تقيم فانه المس 'AA لمستويكون مواز    P كون المستقيم لتالي  و   هو
نفسه 'AA   

 ' 5;4; 1AA 


ه  قي  وم دد حق د  ث  kيو AM' :ح kAA
 

  

تمثيل الوسيطي لـ     هو:  
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  تمرن ل   ) نقاط  40: (  الثانيا
المتتالية العددية  ينا nu  لى ٔتي  المعرفة  0:  كا
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دد طبيعي البرهان) ٔ  )1 ل كل  نٔه من ا n   :0لتراجع  1nu  :  
سمي  P n  هذه الخاصية.  

نتحقق من صحة : 1مر  P n  ل 0nمن ا  :  0 ينا
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دولا ٔن نضع  ه إشارة  و يمكن   الفرق ندرس ف
1n nu u  ل ٔ 0من  1nu 
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ٔن 1بما  0n nu u  
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نٔ  لى هانبر ال) ٔ  nv تالية هندسية 5سٔاسها  م
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  تمرن ل   )نقاط  05(    الثالثا
I  (داد المربة الح ٔ ة ا :المعاد  ل في مجمو  22 4 8 0z z z      

ينا  22 4 8 0z z z     ه و م 
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عادالم ل 1   :2 0z   ه 2zو م   .  
عادالم ل  2  : 2 4 8 0z z    

: حساب المميز 216 32 16 4i      لين 1:  هما لمعاد 
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لول المعاد ة   :مجمو 2 ; 2 2 ; 2 2S i i       
II(  ينا النقط,B A  وC  ب لى الترت لى  2: التي لواحقها  2Az i    ،B Az z  ،2Cz     
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6 8Dz i   

arg arg arg arg  ه و م O    

 , 2
2

MA MB k k
   

   

ٔالمعلمشمل  و  د   .Oم
اكي    .hلت

اكي ' : ت 2 2z z  .  

'A  و'B  

ان ةال  بلفاطمي محمد سف تصحيح الموضوع          7 من 4 صف

كون النقطة     : ACDمركز ثقل المثلث  Bحتى 
 المثق مرجح الجم B  معناه      ,1 ,1 ,1A C D

ه   3و م B A C Dz z z z    ٔي: 

 3 3 2 2 2 2 2 6 6 2 6 8D B A Cz z z z i i i i i                   6 8z i 

O  نقطة من  :  

   arg arg arg argB O B
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A O A

z z z
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z z z

   
             

شائها    :و إ

arg 2
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z z
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معناه   MA MB k k  

رة  القطعةقطرها التي ا AB  دا النقطتين  Bو  Aما
ي مركزه النقطة  اكي ا ه  Cالت س ، 2و  'صورة   اكي hلت

  :مع تحديد عناصرها المميزة 
اكي  z' :التي هي من الشكل hت a z b    
' 2z z b    

   1 2 1 2 2Cb z a       اكيل  المربة عبارةال اذن ت
اكي  Bو  Aالنقطتين  تي  منصور   . hلت

 ' 2 2 2 2 2 2 4 4 2 6 4A Az z i i i           
 ' 2 2 2 2 2 2 4 4 2 6 4B Bz z i i i           

رة  ا  القطعةقطرها التي نصف ا ' 'A B   دا النقطتين A'ما
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 Dلاحقة النقطة  Dzتعين ) 2
B  مركز ثقل المثلثACD   

: إذن 
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z z z
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   ه و م
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  تمرن ل   ) نقاط  07: (   الرابعا
ا العددية  : ينا  لى  fا المعرفة    ; 1 1;D       بما يلي :  2 1

ln
3 1

x
f x x

x

     
 

ا  نٔ إثبات )1    :فردية ثم تفسير ذ بيانيا fا
   ; 1 1;D      سبة إلى ل ناظرة  ل كل  ٔي  0 م ٔ xمن  D  فإن x D  ينا و:   

    2 1 2 1 2 1 2 1
ln ln ln ln

3 1 3 1 3 1 3 1

x x x x
f x x x x x f x

x x x x

                                               
   

ه    .دا فردية  fوم
حن :التفسير البياني   ها البياني ام fC  ٔ ل المبد يق 0;0O  مركز التناظر.  
ت ) 2 نها   :حساب ا

2: ينا  1
lim ( ) lim ln

3 1x x

x
f x x
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lim ( ) lim ln
3 1x x
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f x x

x 
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1
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2 1
lim ( ) lim ln

3 1x x

x
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ه      1xو م    امل محور ( خط مقارب عمودي يوازي 

ب  لمنحني )الترت fC.  
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2 1
lim ( ) lim ln

3 1x x

x
f x x
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ه       1xو م  ب (  وديخط مقارب عم امل محور الترت   )يوازي 

لمنحني  fC.  

ل كل  ) ٔ  )3 ٔ ٔن من  D  ،من  xاثبات  
2

2
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x
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ا )  ب اج اتجاه تغير ا ل الجدول التغيرات fاست شك    :ثم 

ل كل  ٔ ٔن من  D  ،من  xينا   
2

2

2 2
' 0

3 1

x
f x

x

 
   

ا   ه ا الين متزايدة تماما fوم لى كل من ا ; 1   

و 1;.  
ا   : fدول تغيرات ا

  
  
  

                                                   

                   1                 1-                      x  
             +                                             +   f ' x  
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ث  1,8ح 1,9   .  

C   عند :  

lim ( ) lim ln lim ln 0
x x x

1  ٔن  
lim 1

1x

x

x

    
  

 2 3 3ln 0
x

m x
x

     
  

2 1
ln 0

3 1

x
x m x

x

     
   

ان ةال  بلفاطمي محمد سف تصحيح الموضوع          7 من 6 صف

( ) 0f x لا ل  د تق 1,8نٔ  و  اوح 1,9 :  
ال  لى ا مستمرة و متزايدة تماما  1.8 ;1.9  

 1,9 0,10f   ٔي   1,8 1,9 0f f                                                                        

المعاد المتوسطة  0f x   لا ل  د تق ث   اوح 1,8ح 1,9

2 ذو المعاد

3
y x    لمنحنى fCخط مقارب مائل 

  2 1 2 1
lim ( ) lim ln lim ln 0

3 1 3 1x x x

x x
f x y x x

x x  

                         

لمنحني  مستقيم مقارب مائل بجوار  fC.  

 fC   لمستقيم سبة  ل  :  

( ) lnf x y     

1يعني       
1

1

x

x





ل (   س لها    )ل

  ( )  fC  
 ; 1x    إذن fC  فوق( )  
1;x    إذن fC  تحت( )  
و المنحنى  fC :   

قي الح بيانية حسب قيم الوسيط  لول  mق 1 :عاد المدد 
2 3 3ln 0

1

x

x

     

2 3 3ln 0
 

1كا 
2 3 3ln 0

1

x
x m x

x

     
ln كا    0    

 
2 1

3 1 
ٔي   f x m x   

ٔستاذ  ان:ا بلفاطمي محمد سف

لمعاد إثبات ) 4 ): نٔ  ) 0f x 

f  ال لى ا مستمرة و متزايدة تماما 

ينا  و  1,8 0,05f    1,9و 0,10

ه حسب مبرهنة القيم  المتوسطةو م
نٔ المستقيم  اثبات )5  ذو المعاد

2 1 2 1
lim ( ) lim ln lim ln 0

3 1 3 1x x x

x x
f x y x x

x x  

                         

ه  2و م
( ) : y

3
x   مستقيم مقارب مائل بجوار
لمنحنى تحديد  سبي   fCالوضع ال

1 : ينا 
( ) ln

1

x
f x y

x

     

ينا  1:  و 
ln 0

1

x

x

    
      

( ) 0f x y     ه  وم ( )  

( ) 0f x y  إذا كان ; 1  

( ) 0f x y  إذا كان 1;  

المستقيم  رسم )6   و المنحنى
  
  
  
  
  
  
  
 
 

بيانية حسب قيم الوسيط ال ناقشة  الم ) 7

 1
2 3 3ln 0

1

x
m x

x

     

ه  2: وم 1
ln

3 1

x
x m x

x
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 m 
 

ٔ الم شمل  تيال   . Oبد

خٓر موجب دهما سالب وا ٔ لين  ل    .المعاد تق

ل س لها    .المعاد ل
2

0 m
3

   

2
m ;

3
     

  

  
  
  

  

  
ان ةال  بلفاطمي محمد سف تصحيح الموضوع          7 من 7 صف

لول المعاد هي فواصل نقط تقاطع المنحنى fC  تمع المستق m : y m x 

اقشة دورانية(    )م

2فإن 
m 0;

3
    

خٓر موجب  دهما سالب وا ٔ لين  ل  المعاد تق

m ; ;             
2فإن   

m ;
3
    

ل  س لها  المعاد ل

m 0  

2

3
    

  

2

3
 
  

  

  

  

ٔول تهى تصحيح الموضوع ا    إ
ٔستاذ  ان:ا بلفاطمي محمد سف

لول المعاد هي فواصل نقط تقاطع المنحنى

2إذا كان  2
m ;

3 3
    

2فإن  
m 0;

3
 
  

2إذا كان  2
m ; ;

3 3
             

m 0
  
  
  
  
  
  

2
m 0

3
  

2
m ;

3
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يمقراطية الشعبية رية ا   الجمهورية الجزا
رية التربية لولاية معسكروزارة التربية الوطنية                                المحمدية- نوية البوحميدي  مد

ان إ تصحيح  لوم تجربية بكالور ال م   2017شعبة 
  الثانيالموضوع 

  تمرن ل ٔولا   )نقاط   40: (  ا
سوب الي  اس الم تعامد و الم علم المالفضاء م ت ; ; ;O i j k

    نعتبر النقط 3;0;0A  ، 0;2;0B  ، 0;0;1C .  
تعين مستو Cو  A  ،Bنقط ال نٔ  إثبات) 1 ABC 2معادلته من الشكل 3 6 6 0x y z    .  

ينا  3;2;0AB 


و   3;0 ;1AC 


2نلاحظ   0 ن اذAB


ACو  


لتالي  ينير مرتبط  Cو  A  ،Bنقط ال خطيا 

ي ة فه ست في إستقام    .مستو تعين ل
   2 3 6 6 6 0 0 6 0A A Ax y z A ABC           

  2 3 6 6 0 6 0 6 0B B Bx y z B ABC          
  2 3 6 6 0 0 6 6 0C C Cx y z C ABC          

لمستوي  كارتية  إذن معاد د ABC 2 :هي 3 6 6 0x y z     
ستقيم لم تعيين تمثيل وسيطي  )2 .  

   
2

: 3

6

x t

y t t

z t


  
 

  

داثياتين يع ت  )3 تقاطع المستقيم Hالنقطة  إ  و المستوي ABC :  
     ABC H       
2

3

6

2 3 6 6 0

x t

y t

z t

x y z


 
 
    

ه   و م     2 2 3 3 6 6 6 0t t t     ه 4و م 9 36 6 0t t t     

ه  49و م 6 0t   ه 6و م

49
t      

6 12
2

49 49

6 18
3

49 49

6 36
6

49 49

H

H

H

x

y

z

      
     

 
     

 

12إذن   18 36
; ;

49 49 49
H  
 
 

  

إثبات ) 4 BH  لى عمودي  AC  ٔن اج  عمٔدة المثلث  H، ثم است    ABCهي نقطة تلاقي 
12 86 36

; ;
49 49 49

BH   
 


ه   وم     12 86 36 36 36

. 3 0 1 0
49 49 49 49 49

AC BH                   
     

    
ه  ACو م BH

   ه و م BH  لى عمودي  AC  كون كون  ABCٔعمدة المثلث لاقي نقطة ت Hو   ٔن    يجب 
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د الشرطين التالين   إماا CH  لى عمودي  AB  ٔو  AH  لى عمودي  BC    

ذ  ٔ 12ن 18 13
; ;

49 49 49
CH   

 

 و 3;2;0AB 
  ه وم     12 18 36 36 36

. 3 2 0 0
49 49 49 49 49

AB CH                   
     

   
ه  ABو م CH

   ه و م CH  لى عمودي  AB  
ٔن يبين يمكنو   ذ    التلام AH  لى عمودي  BC    

ذ  ٔ 147ن 18 36
; ;

49 49 49
AH   

 

 و 0; 2;1BC 
  ه وم     147 18 36 36 36

. 0 2 1 0
49 49 49 49 49

BC AH                   
     

 

  
ه  BCو م AH

   ه و م AH  لى عمودي  BC  
ه  عمٔدة المثلث نقطة ت Hكون وم   . ABCلاقي 

      

  تمرن ل   ) نقاط  40: (  الثانيا
I ( تحقق انf  ال لى ا متزايدة تماما  4;1   

 
   2 2

33 16 49
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11 11
f x
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  ه ا متزايدة تماماو م   ا

ٔن  ان  ل: ت من ا 4;1x  فان   4;1f x      
ينا 4;1x   ه 4و م 1x    معf   ج متزايدة تماما ي     4 1f f x f   د نج  13

4 1
12

f x      
ه  وم   4;1f x  .  

II ( المتتالية العددية نعتبر nu  لى تئ  المعرفة  0:  كا 0u   و 1

3 16
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ناقصة: التخمين  قاربةو  م    م
دد طبيعي البرهان) 2 ل كل  نٔه من ا n   :4لتراجع  0nu    

سمي  P n  هذه الخاصية.  
نتحقق من صحة : 1مر  P n  ل 0nمن ا  :  04 ينا 0 0u   اذن 0Pة      صحي
صحةنفرض  : 2مر  P n  4معناه 0nu 

 
ة و نبرهن صح 1P n   َٔن 14 :ٔي نبرهن  0nu    

4: ينا  0nu 
 

ه fو  ج   متزايدة و م ي     4 0nf f u f  د نج  16
4 0

11
f x     

  
نٔ اثبإ  ت  nu  ناقصة تماما م.   

   2 22 2
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ٔن 1بما  0n nu u  
 

المتتالية فان   nu  تماماناقصة م.   
ينا ) 3 nv ة المتتالية العددية المعرفة مو 1:  كما يلي   لى ا 4n n nv u v    1معناه

4n
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v
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نٔ  لى هانبر ال nv  تالية 1سٔاسها حسابية م

7
ٔول و   دها ا   : 0vحساب 
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1
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ه  و م nv تالية 1ٔساسها حسابية م

7
r   ٔول دها ا 0و 

0

1 1

4 4
v

u
 

 
.  

 ٔن إثباتفي : ملاحظة  nv تالية 1ممكن حساب  حسابية م

1

7n nv v    
موع  حساب ث  Sا 0 :ح 0 1 1 2016 2016.....S v u v u v u        

       0 0 1 1 2016 2016 0 1 2016 0 1 2016
2017

..... 1 4 1 4 ... 1 4 1 1 ... 1 4 ...
رة م
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ه  1161792Sوم    

  تمرن ل   )نقاط  50(    الثالثا

لول المعاد)  1 ة  مجمو
2

1
1

z i

z i

     
داد المربة   ٔ ة ا 1: هي  في مجمو

2
S i    

   صحيح    
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ا ين :البرهان 
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4 (S  ي مركزه النقطة شابه المباشر ا ه  1ذات اللاحقة  ال س و زاويته  3و 
2

   
رة  ا صورة ا C  ذات المركز 0,1  شابه  3و نصف قطرها رة Sل ا هي ا 'C   ذات المركز ' 2 , 3    و نصف

   صحيح . 9القطر 

لى الشكل  Sنبحث عن عبارة المربة لـ   ب  z'ك a z b   23مع; 3 3
2

i
a e i

     
و   

1

b
z

a 


ه   و م

 1 1 3b z a i     ه 'و م 3 1 3z i z i    
'3 1 3 3 1 3 2 3i z i i i z            و' 3 3 9R a R      .  
قي ) 5 دد حق ل كل  إذا كان :  من ا   sin cos cos sinz i         

:فإن  arg 2 2
2

z k
      ث    صحيح .دد صحيح  k، ح

  تمرن ل   ) نقاط  07: (   الرابعا
I ( ا العددية  : ينا لى  fا 2: بما يلي  المعرفة  1( ) 2 xf x x e     
نٔ  )1 اثبات  lim 2

x
f x


  ة هندسيا و حساب مع تفسير الن lim

x
f x


  



2
2 1

1

0

lim ( ) lim 2 lim 2 2x
xx x x

x
f x x e

e


  

 
         
   

ه  2yوم  خط مقارب بجوار  

2و 1lim ( ) lim 2 2x

x x
f x x e 

 
          

قي  هنٔ ثباتإ ) ٔ ) 2 دد حق ل كل  ٔ x :من     1' 2 xf x x x e     
 :ينا    1 2 1 1 2 1 2 1 1'( ) 0 2 2 2 2x x x x x xf x xe x e xe x e x x e x x e                   

ٔي     1' 2 xf x x x e    
ا دراسة) ب دول تغيراتها fاتجاه تغير ا ل  شك     و 

'( ) 0f x    كا   12 0xx x e   ه 2 و م 0x    0أوx    

2xأي    0أوx      
  : دول إشارة المشتقة 
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0 
0 

0 0 

                        2                            0       x  
+  -  -  2x   
+  +  -  x  
+  +  +  1 xe   
+  -  +   'f x  

إذا كان    ;0 2;x     فان'( ) 0f x   ه و ا  م    .تزايدةم fا
إذا كان  0;2x  فان'( ) 0f x  ه و ا  م   .ناقصةم  fا

(0) مع   2f 
 

1 و  4
(2) 2 4 2f e

e
     

         
  

ا    : fدول تغيرات ا
  2               0          x  

           +                0                -             0            +   'f x  
2              2      

  

                   4
2

e


         
                                             

 f x  

                                                   
كتابة معاد لـ ) 3 T لمنحني المماس  fC  1عند النقطة ذات الفاص .  

: ينا    ' 1 1 1y f x f    1مع عل أن 1(1) 2 1 2 1 1f e        و     1 1' 1 1 1 2 1f e     ه  و م

 1 1 1y x     2نy x   .    
II ( ا لى  hنعتبر ا كما يلي  المعرفة   11 xh x xe   .  
ل ) 1 نٔ من ا :فإن   من  xاثبات   0h x   لمنحني سبي  ثم دراسة الوضع ال fC  و المماس T .  

  1lim lim 1 x

x x
h x xe 

 
        و  1lim lim 1 1x

x x
h x xe 

 
    .  

و    1 1 1 1 1' 0 1 1x x x x xh x e xe e xe x e               .  
 ' 0h x   ه 1xو م  
إذا كان  1;x   فان'( ) 0h x   ه و ا  م    .متزايدة hا
إذا كان  ;1x   فان'( ) 0h x  ه و ا  م ناقصة hا   .م

 مع    1 11 1 1 1 1 0h e      
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ا  دول تغيرات ا كون  ه     hوم
  1    x  

+  -  '( )h x  
1    
  

0  

( )h x  

  
نٔ  دول التغيرات نلاحظ  من   0h x  

لمنحني سبي  دراسة الوضع ال fC  و المماس T .  
     2 1 2 1 1( ) 2 2 2 2 1x x xf x y x e x x e x x xe x h x                 

( ) 0f x y   ه 0xو م   1 ٔوx   إذن      ( ) 1;1 , 0;2T fC  
( ) 0f x y   ه و م   0;1 1;x    إذن fC  فوق( )T  
( ) 0f x y  ه و م ;0x    إذن fC  تحت T  

لمعاد إثبات ) 2 : نٔ   0f x  لا ل  د تق 0,7نٔ  و  اوح 0,6   :  
f  ال لى ا مستمرة و متزايدة تماما  0.7; 0.6   

 و  0,6 0,2f    و 0,7 0,7f     ٔي   0.6 0.7 0f f                                                                           
ه حسب مبرهنة القيم المتوسطة  المعاد و م  0f x  لا ل  د تق ث   اوح 0,7ح 0,6     .  

المستقيم  رسم)ب T  و المنحنى fC   ال  لى ا 1;   مع 1 5.4f     
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4 (F  لى ا المعرفة  كما يلي   ا   2 12 2 2 xF x x x x e     .  

نٔ دا   . لى f ا صٔلية  F تحقق 
         1 2 1 2 1 2 1' 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2x x x xF x x e x x e x x x e x x x e                           

                                                                                  2 1 2 1' 2 2 ( )x xF x x e x e f x         
لمنحنى  ة الحيز المستوي المحدد  حساب مسا fC  تهما ن معاد امل محور الفواصل و المستقيمين ا 0xو    1وx    

   ينا           
1

1 1 1 1 0

0
0

( ) 1 0 2 1 2 2 0 0 0 2 7 2S f x dx F x F F e e e ua                          

ه  : وم 7 2S e ua   
  

  ى تصحيح الموضوع ال ته    ثانيإ
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